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Chuong Ill - HE HAI PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

Tro lai bai todn c6 quen thudc sau day :

Vira ga vua cho
Bé lai cho tron
Ba muoil sau con
M6t tram chan chan.
Hoi c6 bao nhiéu ga, bao nhiéu ché ?

O 16p 8, ta da biét cdch giai bai todn trén bang cich lap phuong trinh
bac nhit mot 4n. Muén vay, ta chon mot dai lwvong chua biét, s6 g chang
han, 13m 4an x réi dua vdo cdc mdéi quan hé giita cac dai luong dé 1ap nén
mot phuong trinh véi 4n x.

Nhung trong bai todn trén, ngoai dai lwvong chwra bi€t 1a s6 ga, ta thidy con
c6é moét dai luong chua biét khac 1a s6 ché. Néu ki hiéu x la s6 ga va y la
s6 ché thi :

— Gia thiét ¢6 tdt cd 36 con vita ga vita ché duge mo ta boi hé thie x + y = 36.
— Gia thiét ¢6 tdat ca 100 chdn duoc mo6 ta boi hé thite 2x + 4y = 100.

Céc hé thtic trén 12 nhitng vi du vé phiong trinh bdc nhdt hai dn.

Trong chuong nay, chiing ta s& 1Am quen véi cdc phuong trinh cé hai 4n
va s€ thiy chiing duoc ing dung thé nio dé giai cdc bai todn tuwong tu bai
toan trén.

§1. Phuong trinh béc nhét hai an

Tap nghiém cla mét phudng trinh bac nhat hai an
c6 gi mdi la ?

1. Khai niém vé phudng trinh bac nhat hai an
O 16p 8, chiing ta da hoc phuwong trinh bac nhit mét an. Trong thuc t€,
con ¢é cac tinh huéng dan dén phuong trinh cé nhiéu hon mét an. Nhu da
thay, bai todn mo dau cta chuong nay da dan dén cac phuong trinh bac
nhat hai 4n : x + y = 36 va 2x + 4y = 100.
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e Mot cdch tong quat, phuwong trinh bdc nhdt hai dn x va y la hé thire dang
ax + by = ¢, (1)

trong dé a, b va cla cdc s6 da biét (a =0 hodc b #0).

Vidu l. Cac phuong trinh 2x — y=1,3x+4y=0,0x+2y =4, x+ 0y =5
14 nhitng phuong trinh b4c nhAt hai 4n.

e Trong phuong trinh (1), néu gia tri clia vé€ trdi tai x = xg vd y = yg bang
v€ phai thi cdp 56 (xq ; yo) duoc goi la mot nghiém cuia phuong trinh (1).

Ta cting viét : Phuong trinh (1) c6 nghiém la (x ; y) = (Xy;¥g)-

S

Vidu 2. Cap s6 (3 ; 5) 1a mét nghiém cua phuwong trinh 2x — y = 1 vi
23-5=1.(Véicichnéindy, ta luén hi€u ring x =3 vay =5.)
» Chii y. Trong mat phang toa d6 Oxy, mdi nghiém ctia phuong trinh (1)
duoc biéu dién boi moét diem. Nghiém (xy; yq) duge biu dién bdi di€ém
co toa do (xp:yg).

m a) Kiém tra xem cdc cdp sé6 (1 ; 1) va (0,5 ; 0) ¢é la nghiém ciia phuong
trinh 2x —y =1 hay khong.
b) Tim thém mét nghiém khdc cua phuong trinh 2x —y = 1.

m Néu nhdn xét vé sé6 nghiém cua phuong trinh 2x —y = 1.
« D6i v6i phuong trinh bic nhat hai 4n, khii niém tdp nghiém va khai
niém phuong trinh tuong dwong ciing twong tu nhu déi véi phuong trinh
mot an. Ngoai ra, ta van c6 thé d4p dung quy tic chuyén vé va quy tdc
nhdn da hoc dé bién déi phuong trinh bac nhat hai an.

e . w "~ T ] A‘:

2. Tap nghiém cla phuong trinh bac nhat hai an

* Xét phuong trinh
2x =y =1, (2)

Chuyén V€, ta cb 2x—y=1<y=2x-1.

E Dién vao bdang sau va viét ra sau nghiém cua phuwong trinh (2) :

X ~1 0 0,5 1 2 2,5

y=2%—1
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Mot céch téng quat, néu cho x moét gid tri bat
kithicapso (x;y), trong doy =2x— 1, 1a mot
nghiém cta phuong trinh (2). Nhu vay, tap
nghiém cua (2) 1a

S={(x:2x-1)1x € R}.

=¥

Ta néi rang phuong trinh (2) ¢6 nghiém téng
quatla (x ; 2x— 1) véix tuy y (x € R), hoac

x € R 3)
v = 9% =1

Hinh 1

C6 thé chitng minh rang : Trong mat phang

toa d6 Oxy, tdp hop cdc diém biéu dién cdc nghiém ciia phuwong trinh (2)
la duong thang y =2x — 1 (dudng thang (d) trén hinh 1). Ta néi :

Tap nghiém cuia (2) duoc biéu dién bdi duong thang (d), hay duong thang
(d) duwoe xdc dinh boi phuwong trinh 2x —y = 1.

Puong thang (d) con goi 1a dudng thang LY
2x —y =1 va duoc viét gon 1a
d):2x—y=1. 2 y=2
A

e Xét phuong trinh Ox + 2y = 4. (4)
Vi (4) nghiém ding v6i moi x vay = 2 0 :
nén né c6 nghiém téng quit 1a (x ; 2) véi
x € R, hay

xe R

G2 - Hinh 2

Trong mit phang toa d6, tap nghiém ctia (4) duoc bi€u dién bdi dudng
thang di qua di€ém A(0 ; 2) va song song véi truc hoanh (h. 2). Ta goi dé
14 dudng thang y = 2.

e Xét phuong trinh 4x + Oy = 6. (5)
Vi (5) nghiém ding véi x = 1,5 va véi moi y nén né cé nghiém téng quat

la(l,5;y)voiy € R, hay
¥ = 1,5
yeR
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Y

Trong mat phang toa do, tap nghiém ctia (5) duoc bi€u dién bdi dudng
thang di qua diém B(1,5 ; 0) va song song véi truc tung (h. 3). Ta goi dé
14 duong thang x = 1,5.

)
- u # # 'LI'.?J_
Mot cach tong quat, ta co : =
» - 3 >
1) Phuong trinh bac nhéat hai 4n ax + by = ¢
lu6n luén cé voé s6 nghiém. Tap nghiém
ctia né6 duoc biu dién bdi dudng thang
P, 19
ax + by = ¢, ki hiéu 1a (d). -
@) B X
2) Néu a # 0 va b # 0 thi dudng thang (d)
chinh 1a dé thi ciia ham s6 bdc nhdt
= aesiggat
Y= b b Hinh 3

o 5 " n » 5 C " \
Néu a # 0 va b =0 thi phuong trinh tro thanh ax = ¢ hay x = —, va duong
a

thang (d) song song hoac triing véi truc tung.

Néu a = 0 va b # 0 thi phuong trinh tré thanh by = c hay y = % va dudng

thang (d) song song hoic tring véi truc hoanh.

B&i tap
Trong cdccaps6(—2:1),(0:2),(=1:;0),(1,5;3)va(4;-3), cap s6 nao
la nghiém ctia phuong trinh :

a) Sx +4y =8 17 b)3x + Sy =-3 ?

Véi mbi phuong trinh sau, tim nghiém téng quit ctia phuong trinh va vé
dwong thang bi€u dién tap nghiém ctia né :

a) 3x—y =2 ; b) x4 Jy=3;
c)Ax—3y =1 ; d) X458y =07
ey dx +0y==273 £) Ox 4 2y=4.

Cho hai phuong trinh x + 2y = 4 va x — y = 1. V& hai dudng thang biéu
dién tAp nghiém ctia hai phuong trinh d6 trén cing mot hé toa d6. Xac
dinh toa do giao diém ctia hai dudng thang va cho biét toa dé ctia né 1a
nghiém cua cac phuong trinh nao.
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€6 thé em chua biét 2

Paéi véi phudng trinh bac nhat hai 4n dang

ax+by=c(a,b,ceZ), (1)
ngudi ta con dat van dé tim cac nghiém nguyén cla né. Tiéu biéu trong linh vuc
nay la nha toan hoc Hi Lap Pi-6-phang (Diophantus, khoang ndm 250). 3 An Do,
A-ri-a-ba-ta (Aryabhata, khoang 476 — 550) ciing da quan tdm dén viéc tim cac
nghiém nguyén cla phudng trinh nay : nhung ngudi da cho Idi giai tdng quat
clia bai toan la Bra-ma-gup-ta (Bramahgupta, khoang 598 — 660). Ngay nay, ta
da biét 16i giai ciia bai toan nay qua hai ménh dé sau :
1) Néu phuong trinh (1) c6 nghiém nguyén thi ¢ chia hét cho udc chung I6n
nhat clia a va b.
2) Ngudc lai, néu ¢ chia hét cho udc chung I6n nhat cla a va b thi (1) luén cé
nghiém nguyén. Trong trudng hop nay, ta cé thé gia thiét rang a, b nguyén t6
cung nhau. Khi d6, néu (xq ; yg) 1@ moét nghiém nguyén cda (1) thi céng thic
sau cho tat ca cac nghiém nguyén cda (1) :

x=xn+tb
(t e Z).
y =y, - ta

Pé thay dudc v nghia hinh hoc clia bai toan nay, trong mat phing toa do, ta goi
cac diém co toa d6 nguyén la cac diém nguyén. Khi d6, bai toan trén c¢6 nghia la :
Tim tat ca cac diém nguyén trén dudng thing ax + by = c.

§2. Hé hai phuong trinh béc nhét hai én

Cé thé tim nghiém clia mdt hé phuang trinh bang
cach vé hai dudng thang dudc khéng ?

Khai niém vé hé hai phuong trinh bac nhat hai an
Xét hai phurong trinh bac nhat hai Aan2x +y =3 v x — 2y = 4.

Kiém tra rang cdp s6 (x ;y) = (2 ; —1) vita la nghiém cua phuong trinh
thit nhdt, vita la nghiém cua phwong trinh thit hai.
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Ta néi rang cap s6 (2 ; —1) 1a mét nghiém cua hé phuong trinh

2x +y =3
x—2y=4

T6éng quat, cho hai phuong trinh bic nhait hai 4n ax + by = ¢ va
a'’x +b'y = ¢'. Khidé, ta c6 hé hai phuong trinh bac nhat hai 4n

ik 50y =
(D) 9§ , E
ax+by=c
Néu hai phuong trinh 4y ¢6 nghiém chung (xg: yg)thi (xg:yg) duoc goila
mot nghiém cna hé (1),
Néu hai phuong trinh da cho khéng cé nghiém chung thi ta néi hé (I)
vo nghiém.

Giat hé phuwong trinh la tim tit ca cdc nghiém (tim tap nghiém) cua no.

Minh hoa hinh hoc tap nghiém cla hé phuong trinh bac nhat
hai an

Tim tir thich hop dé dién vao ché tréng( ...) trong cdu sau :

Néu diém M thudc duong thdng ax + by = c thi toa dé (xq ; yy) ctia diém
M la mér ... cua phuong trinh ax + by = c.

Twr do suy ra :

Trén mat phang toa do, n€u goi (d) 1a dudng thang ax + by = ¢ va (d) 1a
duong thang a'x + b'y = ¢' thi di€ém chung (n€u ¢é) clia hai dudng thang
dy c6 toa d6 1a nghiém chung cua hai phuong trinh cua (I). Vay, #dp
nghiém cua hé phuwong trinh (1) dwoc biéu dién boi tip hop cic diém

chung cua (d) va (d).
Vidu I.Xét hé phuong trinh Y4
X4+¥=3
{x < Jy =
Goi hai dudng thang xac dinh

boi hai phuong trinh trong hé
da cho lan luot 1a (d,) va (d,).

Vé (d,) va (d,) trong cung mot
hé truc toa do (h. 4), ta thidy chung

Hinh 4
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cat nhau tai mot di€ém duy nhat M. Ta xdc dinh duogc toa d6 cna diém M 14
(2 ;1). (Thu lai, ta thay (2 ; 1) 1a mot nghiém ctia hé).

Vay hé phuong trinh di cho ¢6 nghiém duy nhét (x ; y)=(2;1).

Vidu 2. Xét hé phuong trinh

IK=2y £ -0
Sx=Fy=8

Do3x—-2y=-0&y = %x + 3 nén tip nghiém cta phuong trinh thit

# . Ly 3 . ~ s 3

nhAit duge biéu dién bdi dudng thang (d)) :y = 5 X+3.

Tuong tu, tip nghiém cua phuong trinh

thit hai duoc bi€u dién bdi dudng thang
3 3

dy)):y==x— —.

(dy) 1y =5%= 3

Hai dudng thang (d,) va (d,) cé tung do

gbc khac nhau va cé cung hé s6 goc

bang % nén song song va&i nhau (h. J).

Chiing khong c6 diém chung. Diéu dé
chitng té hé da cho v6 nghiém.

Vi du 3. Xét hé phuong trinh
2Ky =3 Hinh 5
{—2}{ +y=-3
Ta thdy tap nghiém clia hai phuong trinh trong hé duoc biéu dién bdi cling
moét dudng thang v = 2x — 3. Vay, mdi nghiém ciia mot trong hai phuong
trinh cua hé ciing la mét nghiém cua phuong trinh kia.
Hé phuwong trinh trong vi du 3 ¢6 bao nhiéu nghiéem ? Vi sao ?
Mot cdch tong quadt, ta céo :
D61 véi hé phuong trinh (1), ta cé :
— Néu (d) cat (d") thi hé (I) cé mo6t nghiém duy nhat.
— Néu (d) song song vdi (d') thi hé (I) vé6 nghiém.
— Néu (d) trung v&i (d') thi hé (I) c6 v6 s6 nghiém.
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» Chit y. Tir két qua trén ta thdy, c6 th€ dodn nhan s6 nghiém cua
hé phuong trinh bic nhit hai 4n (I) bang c4dch xét vi tri tuong déi clia céc

duong thang ax + by =cvaa'x + b'y =c'.

Hé phudng trinh tuong duong

Tuong tu nhu déi véi phuong trinh, ta c6 :
DINH NGHIA

Hai hé phuwong trinh duwoc goi la twong dwong voi nhau néu chiing ¢é cing

tap nghiém.

Ta ciing diing ki hiéu "<" dé chi su twong duong ctia hai hé phuong trinh,
chang han ta viét

2y g ] Zxuy =
X=y - Xy l.
X— 2y =] x-y=0

Bai tap

Khoéng caAn vé hinh, hiay cho biét s6 nghiém cta méi hé phuong trinh sau
day va giai thich vi sao :

Ve 3. —2% yETgR
a) ; b) < ;
e b e | 1
y=—§x+1
Dy = =3x x-y=3
c) a d) < [ .
3}' = Px X— =y = 1
X 3
Do4n nhan sé6 nghiém cta cdc hé phuong trinh sau bang hinh hoc :
2x=y=] 2x+y =4
i T DR
X D ] —X o Y]

Do
Ban Nga nhan xét : Hai hé phuong trinh bac nhat hai 4n vé nghiém thi
luén twong duong vaéi nhau.
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Ban Phuong khang dinh : Hai hé phuong trinh bac nhét hai an cling ¢ vé
s6 nghiém thi cting luén tuong duong véi nhau,

Theo em, cdc v kién dé ding hay sai ? Visao ? (c6 thé cho mét vi du hoac
minh hoa bang d6 thi).

Luyen 1ap

Cho hai phuong trinh 2x + y =4 va 3x + 2y = 3.
a) Tim nghiém téng quit ciia méi phuong trinh trén.

b) V& cédc dudng thang biéu dién tip nghiém ctia hai phwong trinh trong
ciing mét hé truc toa do, ro6i xac dinh nghiém chung cta ching.

8. Cho cac hé phuong trinh sau :

10.

11.

12

X =2 x4 3y = 2
a) : b) .
2x —y =3 2y = 4
Truée hét, hidy dodn nhin s6 nghiém cta méi hé phuong trinh trén

(giai thich ro 11 do). Sau dé, tim tip nghiém cta cdc hé da cho bang cich
v€ hinh.

Do4an nhin s6 nghiém ctia méi hé phuong trinh sau, giai thich vi sao :

Ky = 2 3% -2y =1
a) : b) :
3x +3y =2 —6x+4y =0
Do4n nhan s6 nghiém cta méi hé phuong trinh sau, giai thich vi sao :
1 2
4x —4y = 2 —X—-y=—
a){2 ;_1; b)43° 773
TeX Ay = x—=3y=2

Néu tim thay hai nghiém phén biét ciia mé6t hé hai phuong trinh bic nhat
hai 4n (nghia 14 hai nghiém duoc bi€u dién boi hai di€ém phan biét) thi ta

* 2% F u - - o 4 a = 4 e
c6 thé noéi gi vé s6 nghiém cua hé phuong trinh dé ? Vi sao ?
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§3. Gidi hé phuong trinh bdang phudng phdap thé

[ Phai chang chi 1a quy vé gidi phuong trinh mot an ? ]

Néi chung, muén giai mo6t hé phuwong trinh hai 4n, ta tim cdch bi€n déi hé
phuong trinh da cho dé duoc mét hé phuong trinh méi tuong duong,
trong d6 mo6t phuong trinh ctia né chi con mot 4an. Mot trong cic cich
gidi 12 4p dung quy tac sau goi 1a quy tdc thé.

1. Quy tic thé
Quy tdc thé ding dé bién déi moét hé phuwong trinh thanh hé phiong trinh
twong duwong. Quy tac thé gém hai buée sau :

Buoce 1. Tit mot phuong trinh cua hé da cho (coi la phuong trinh tha nhat),
ta bi€u dién mot an theo 4n kia réi th€ vao phirong trinh thit hai dé duoc
mot phuong trinh méi (chi con moét an).

Buéc 2. Dung phuong trinh md&i Ay dé thay thé cho phuwong trinh thit hai
trong hé (phuong trinh thit nhat ciing thudng duogc thay thé bai hé thic
biéu dién moét An theo 4n kia c¢6 duoc & bude 1).

Vidu I.Xét hé phuong trinh

X = e =0
(D :
—2x+3y =1

Viéc 4p dung quy tac thé déi véi hé (I) nhu sau :

Buée 1. Tt phuong trinh ddu, bi€u dién x theo y, ta c¢6 x = 3y + 2 (¥).
LAy két qua nay thé vao ché cia x trong phuong trinh thit hai thi duoc

2By +2)+5y=1.

Budc 2. Dung phuong trinh vira c6, thay thé cho phuwong trinh thir hai cua
hé va dung (¥) thay thé€ cho phwrong trinh thit nh4t, ta duoc hé phirong trinh

X =13y
=D By Y Byr=T

* Sau khi da 4p dung quy tac thé, ta thiy ngay c6 thé giai hé (I) nhir sau :

x= 3y 42 X=3y+2 % =15
(1) < = < .
2@y +2)+ 5y =1 Y= =§ y =—§

Vay hé (I) c6 nghiém duy nhat 1a (-13 ; -5).

Cdch gidi nhu trén goi 1a gidi hé phuong trinh bang phuwong phdp thé.
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Ap dung

Vi du 2. Giai hé phrong trinh

2x — y=3
(1) .
X + 2y = 4

Gidi. Ta c6 (biéu dién y theo x tir phwrong trinh thit nhat)

¥ & %3 Vi 2= 3
(II) < < = ST,
X + 2(2x-3)=4 S5x - 6=4
¥ = 2K 3 X =2
< 3 < 9 :
% = 2 y =1

e L

Vay hé (IT) c6 nghiém duy nhéatla (2 ; 1).

Gidi hé phuong trinh sau bdang phuwong phdp thé (biéu dién y theo x tir
phuong trinh thit hai cua hé)

4x -5y =3
3x—y=16
» Chi y

Néu trong qud trinh giai hé phuong trinh bang phuwong phdp thé, ta thay
xudt hién phuong trinh cé céc hé s6 cha ca hai an déu bang O thi hé
phuong trinh di cho 6 thé ¢6 v6 s6 nghiém hoac vé nghiém.

Vi du 3. Giai hé phrong trinh

iy Jyrem
(III) :
2K Y= 3

Giai
+ Biéu dién y theo x tir phwong trinh thit hai, ta dwroe y = 2x + 3.

+ Thé y trong phwrong trinh dau boi 2x + 3, ta ¢6
4x —22x +3)=-6< 0x =0.

Phuong trinh ndy nghiém ding véi moi x € R. Vay hé (III) ¢ vé6 s6 nghiém.
Cu thé, tip nghiém clia né ciing 14 tip nghiém ctia phuong trinh bac nhat
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13.

14.

15.

hai 4n y = 2x + 3. Do d6, hé (III) ¢6 cdc nghiém (x ; y) tinh bd&i

cong thirc
xeR
y = 2 .3,

Bdng minh hoa hinh hoc, hay gidai thich tai sao hé (III) ¢é vé s6 nghiém.

Cho hé phuong trinh

Axoy= 2
(IV) ;
8x4-23=

Bang minh hoa hinh hoc va bdang phuong phap thé, chitng to rang hé (IV)
vo nghiém.
Tém tit cach gidi hé phuong trinh bdang phuwong phdp thé

1) Ding quy tac th€ bi€n déi hé phwong trinh di cho dé duwoc mot hé
phurong trinh méi, trong d6 ¢6 mot phirong trinh mot an.

2) Giai phwrong trinh mot 4n vira cé, réi suy ra nghiém cta hé di cho.

B 18D
Gidi cdc hé phuong trinh sau bang phuwong phdp thé :
&~y =B (1x -3y =5 +3y=-2
T ; DR SN T § .
3x -4y =12 4x+y=2 3% -—Ayi=rld
(3x — 2y = 11 .
a) < : b)<2 3 .
[AX=3Y = 3 5x 8y =3
)"Hy\E:o " 2-V)x-3y=2+53
a) ; .
x5 +3y=1-+5 Ax+y=4-203

Luyén tap

_ X +3y=1 }
Giai hé phuwrong trinh trong moi truong hop sau :

(az+1)x+6y=2a

a)a=-1; b)a=0; c) ar=-1-
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3

18.

13.

16

Gidi cdc hé phuong trinh sau bang phuong phdp thé (cdc bai 16 va 17) :

3x-y=5 3x + 5y = 1 E. .
Msxsoy=2" 22 g’ i
gy = RoyE x+y-10=0

{x\/_y 3= ] b){xhﬁyﬁ '(\/__1);{_};:\/5.

; €)1
x+y\/_—\/_ Kﬁ—F}’:]—m kx+(~/§+l)y=1

a) Xdc dinh cdc hé s6 a va b, bi€t rang hé phuwrong trinh
2x + by = -4
{bx S B
c6 nghiém 1a (1 ; -2).
b) Ciing héi nhw vay, néu hé phwrong trinh ¢é nghiém 1a (JE— 1 ;\5).

Biét rang : Pa thiic P(x) chia hét cho da thite x — a khi va chi khi P(a) =
Hay tim cdc gia tri cia m va n sao cho da thite sau déng thoi chia hét cho

x+1lvax—-3:

Plx)~— 111::s:3 + (m — 2):-{2 —(3n— 5)x — 4n.

§4. Gidi hé phuong trinh bdng
phuong phép céng dai sé

Ta da bi€t, muén giai moét hé phwong trinh hai an, ta tim cach quy vé
viéc gidi phuong trinh moét an. Muc dich d6 ciing ¢6 thé dat dwroc bang
ciach 4p dung quy tac sau goi 1a quy tdc cong dai s6.

Quy tic cdng dai sé

Quy tdc cong dai sé ding dé bién doi mot hé phwong trinh thanh hé
phutong trinh twong dirong. Quy tac céng dai sé6 gom hai bude sau :

Budc 1. Cong hay trir tirng v€ hai phrong trinh ctia hé phuong trinh da
cho dé dwoc mot phirong trinh méi.

Buoce 2. Dung phwong trinh md&i ay thay thé cho mot trong hai phirong
trinh cuia hé (va gitt nguyén phuong trinh kia).
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Vidu I.Xét hé phuong trinh

X —y =1
(1){ -
X%y =72

Ta 4p dung quy tac coéng dai s6 dé bién déi hé (I) nhu sau

Buoc 1. Coéng ting vé hai phuwong trinh cta (I), ta dwrge phuwong trinh
(2x —y)+ (x +y)=3 hay 3x = 3.

Budc 2. Dung phwong trinh méi dé thay thé€ cho phwrong trinh thir nhat,

x =3
ta duoc hé { S ; hoac thay thé cho phuwong trinh thi hai, ta dwoc
X & Ji=2
2x —y=1
hé ;
3x =3

m Ap dung quy tdc céng dai s6 dé bién doi hé (I), nhung J budc 1, hay trir
ting vé hai phuwong trinh cia hé (1) va viét ra cac hé phuong trinh moi
thu dioc.

* Sau day, ta s&€ tim cdch sir dung quy tac cong dai s6 dé giai hé hai
phuong trinh bac nhat hai an. Cdch lam dé goi 1a gigi hé phuong trinh
hdang phuwong phdp céng dai sé6.

2. Ap dung
1) Truong hop thir nhdt

(Cac hé s6 clia ciing mot An ndo dé trong hai phuong trinh bang nhau
hoac déi nhau).

Vidu 2. Xét hé phrong trinh

E Cdc hé s6 cua y trong hai phuong trinh cia hé (I1) ¢é ddc diém gi ?
Tir dac di€ém d6, ta c6 thé giai hé (II) nhw sau :
Cong tirng v€ hai phuwong trinh cua hé (II), ta duoc
Ix=Dex =3
Do dé

{3:{:9 {:{23 % = 3
(II) < P

R i
X—y=6 1}' = -3
Viéy hé phurong trinh ¢6 nghiém duy nhit (x ; y) = (3 ; =3).

X—y=6
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Vidu 3. Xét hé phuong trinh

J’2x+2y =0
S |2x-3y=4

a) Néu nhdn xét vé cdc hé sé ciia x trong hai phuong trinh ciia hé (11I).

b) Ap dung quy tdc céng dai sé, hay gidi hé (I1) bdang cdch trir ting vé
hai phuong trinh cua (1II).

2) Truong hop thir hai

(Cédc hé s6 cha ciing moét an trong hai phuong trinh khéng bang nhau va

khong déi nhau).
Vidu 4. Xét hé phuong trinh

Ta s€& tim cidch bi€n d6i dé dwa hé (IV) vé truong hop thit nhiat. Muén
vay, nhan hai v€ ctia phuwong trinh thir nhat véi 2 va hai v€ cua phuong
trinh tha hai véi 3, ta ¢6 hé trong duong :

6x 4 Ay = 14
[ y

(IV) =
16}{ +9y =90

Giai tiép hé (IV) bang phuong phdp da néu o truéng hop thit nhdt.

Néu mot cach khac dé dua hé phuwong trinh (IV) vé truong hop thit nhdt ?

Tom tit cach gidi hé phuwong trinh bang phuong phdp cong dai sé

1) Nhan hai v&€ ctia méi phuong trinh véi mot s6 thich hop (néu cin) sao
cho cdc hé s6 clia mot 4n ndo dé trong hai phwong trinh ctia hé bang

nhau hoac déi nhau.
2) Ap dung quy tac cong dai s6 d€ duwoc hé phwong trinh méi, trong dé cé
mot phurrong trinh ma hé s6 clia moét trong hai 4n bang 0 (titc 14 phurrong

trinh mét an).

3) Giai phwong trinh moét an vira thu duoc réi suy ra nghiém cta hé
da cho.

baitap365.com



L2

B&i t&p

Gidi cdc hé phuwong trinh sau bang phuwong phdp céng dai s6 :

3x+y=3 2x+ 3y =28 4x +3y =6
a) ; b) ;¢ ;
2x -y =1 2x -3y =0 2x +y =4
2x 4 3y = =2 0,3x+ 0,3y =23
d) ¥ e) + :
3x - 2y = -3 1,5x -2y = 1,5

b) <

2x+y\/_:—21 hxs/g—y\/i:2.

a

)][x 2—Fy=1 (5x43 +y= 242

Luyen 1Gp
. Giai cdc hé phuong trinh sau bang phuong phip coéng dai s6 :
Sy =l 9y Sy = 11 Ll b
a) ; b) ; c) 2 1
6x — 3y = -7 —4x + 6y =5 X_Ey:?)g

Giai hé phwrong trinh sau :

A +d2)x+(1-2)y=5
A+¥2)x+d+¥2)y=3
Giai cdc hé phwong trinh :

2x+y)+3x—y)=4 by [206-D #3014 =2
| bl B = § W =) =YLl Yo B

Ta biét rang : Mot da thitc bang da thite O khi va chi khi tdt cd cdc hé sé
ctia né bang 0. Hiy tim cdc gid tri clia m va n dé da thitc sau (véi bi€n s6
x) bang da thic O :

Px)=CBm-5n+1)x+(4m—-n- 10).
X4c dinh a v b dé€ d6 thi ctia hAim s6 y = ax + b di qua hai diém A va B
trong moi trrdng hop sau :
a) A(2;:-2)vaB(-1;3); b) A(-4:;-2)vaB(2:1);
c) A(3;-1)vaB(-3;2); d)A(\E ;2)va B(0 ; 2).
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Bang cach dat 4n phu (theo huéng din), dwa cdc hé phuwong trinh sau vé
dang hé hai phuwong trinh bac nhat hai an réi giai :

RN
___:1
K y - A e 1 1
a) < : Huéng dan. Patu= — ,v=— ;
3 4 X y
—sisi— =
X Y
1 5 | _ 9
x—2 y-1 ; N 1 |
b) - . Huwong dan. Dat u = S
2 3 o Ko y —1
X~ 2 y—1

§5. Gidi bdi todn bdng céch lép hé phudng trinh

Hay nhdc lai cdac buéc gidi bai todn bang cach ldp phuong trinh.

Dé giai bai todn bang cdch lap hé phuwong trinh, ching ta ciing lam
rong fur.

Vidu I.Tim s6 tu nhién c6 hai chir s6, biét rang hai 14n chir s6 hang don
vi 16n hon chir s6 hang chuc 1 don vi, va néu viét hai chir s6 4y theo thir
tu ngwoc lai thi duoc mot s6 méi (¢ hai chir s6) bé hon s6 cii 27 don vi.

Cach giai

Trong bai todn trén, ta thidy cé hai dai lwvong chua bi€t 1a chir s6 hang
chuc va chir s6 hang don vi ctia s6 cin tim. Theo gia thi€t, khi viét hai
chir s6 4y theo thit tu nguoce lai, ta vAn diroc mot s6 ¢6 hai chir s6. Diéu d6
chitng t6 rang ca hai chir s6 4y déu phai khac O.

Vay ta c6 thé giai bai todn da cho nhwr sau :

Goi chir s6 hang chuc ctia s6 cin tim 14 x, chir s6 hang don vi 1a y. Diéu
kién clia 4n 13 : x va y 12 nhitng s6 nguyén, 0 < x <9 va 0 < y < 9. Khi dé,
s6 can tim 1a 10x + y. Khi vié€t hai chit s6 theo thir tw nguwoc lai, ta droc s6
10y + x.

Theo diéu kién ddu,ta cé: 2y — x=1hay—x + 2y = 1.
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Theo diéu kién sau, ta ¢6 : (10x + y) — (10y + x) = 27 & 9x — 9y = 27
hay X — ¥ =3

Tir do, ta ¢6 hé phuong trinh

Giai hé phuong trinh (1) va tra loi bai todn da cho.

Vi du 2. Mot chiéc xe tai di tir TP.H6 Chi Minh dén TP. Cain Tho, quing
duwong dai 189 km. Sau khi xe tai xudt phat 1 gio, moét chi€c xe khéach
bat ddu di tir TP. Can Tho vé TP. H6 Chi Minh va gap xe tai sau khi da
di dwoge 1 gio 48 phit. Tinh van t6c clia moi xe, biét rang moéi gid xe
khach di nhanh hon xe tai 13 km.

Cdach giai

Tir gia thiét cua bai toan, ta thay khi hai xe gap nhau thi :
. . » ~ L B " ’ - % g LB

— Thoi gian xe khach da di 1a 1 gio 48 phut, tirc 1a H gio.

= - ) . = b o g = 14 ety ~ A {alf il o
— Thoi gian xe tair da di la 1 gio + 3 gio = 5 g10 (vi xe tai khoi hanh

trude xe khach 1 gio).
Goi van téc cua xe tai la x (km/h) va vin téc ctia xe khach la y (km/h).

. L > 2 n 5 " o~ P
DPiéu kién cua an la x va y 1a nhitng s6 duong.

Ta ti€p tuc giai bai todn nay bang cich thue hién cdc hoat déng sau :

E Ldp phuwong trinh biéu thi gid thiét : Méi gio, xe khdach di nhanh hon xe

tai 13 km.

Viét cac biéu thite chita dan biéu thi quang duong moi xe di dwoc, tinh dén
khi hai xe gdp nhau. Tir dé suy ra phuwong trinh biéu thi gid thiét qudang
duong tt TP. Hé Chi Minh dén TP. Cdn Tho dai 189 km.

Giai hé hai phuong trinh thu duwoc trong E va m roi trda loi bai todn.
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B&i ta&p

28. Tim hai s6 tir nhién, biét rang téng clia chiing bang 1006 va néu 1y s6
16n chia cho s6 nho thi duoce throng 14 2 va s6 du 1a 124,

29. Giai bai todn c6 sau :
Quyt, cam mudi bay qua tuwoi
Pem chia cho mét tram nguoi cung vui.
Chia ba méi qua quyt roi
Con cam moi qua chia mudi vira xinh.
Tram ngwdi, tram miéng ngot lanh.,
Quyt, cam moi loai tinh ranh 1a bao ?

30. Mot 6t6 di tir A va du dinh dén B lic 12 gio trua. Néu xe chay véi van tée
35 km/h thi s& dén B cham 2 gi6 so véi du dinh. N&u xe chay véi van toc
50 km/h thi s& dén B sém 1 gid so véi du dinh. Tinh dé dai quang dudng
AB va thoi diém xuAat phit ctia 66 tai A.

§6. Gidi bdi todn bdng céch lap hé phucng trinh
(Tiép theo)

Vi du 3. Hai d6i c6ng nhan cung lam moét doan dudng trong 24 ngay thi
xong. Méi ngay, phan viéc déi A 1am duoc nhiéu gip rudi doi B. Hoi néu
lam mo6t minh thi méi déi 1am xong doan dudng dé trong bao 1au ?

Cdch giai

Tir gia thi€t hai déi cung lam trong 24 ngay thi xong ca doan duwdng (va
duwge xem la xong | céng viéc), ta suy ra trong moét ngay hai déi lam

chung duoc ﬁ(cﬁug viéc). Tuwong tu, s6 phin céng viéc ma moi doi 1am
diroc trong mot ngdy va s6 ngay cin thiét dé d6i dé hoan thanh céng viéc
12 hai dai lwong ti 1é nghich (trong bai to4n niy, ta hi€u "s6 ngay" 12 mot
dai lwvong khéng nhat thi€t phai nguyén).

Vay ta c6 thé giai bai todn nhir sau :

Goi x 12 s6 ngay dé do6i A 1am mot minh hoan thanh toin bo céng viéce ;
y 12 s6 ngay dé doi B 1am moét minh hoan thinh toan bd céng viec. Diéu
kién ctia 4n 1a x va y 12 nhitng s6 duong.
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31.

Moéi ngay, doi A lam dwoc A (cOng viéc), déi1 B lam duoce - (cong viéc).
X ¥

Do moi ngay, phan viéc doi A 1am dwoc nhiéu gip rudi doi B nén ta ¢6

3 l 1
I trinh— = 13— h
phuong trinh . . ay
| 3 1
A5 SN 1
Hai déi lam chung trong 24 ngay thi xong céng viéc nén moi ngay hai
doi cung lam thi duoc 21—4 (cobng viéc). Ta c6 phuong trinh
| 1 |
oo gE g 2
X ¥ y 24 (2)
Tuw (1) va (2), ta c6 hé phuong trinh
(1.3 1
2
d T ! y !
—_t —_— = —_—
x y 24
o . AT I SO s B
(riai hé phuong trinh (11) bdng cach dat an phu L\u = —5v= ;) roi tra

loi bat toan dd cho.

Hay gidai bai todn trén bdng cdch khdc (goi x la s6 phan céng viéc lam
trong mot ngay ciua doi A ;y la s6 phan céng viéc lam trong mot ngay
ciua doi B). Em cé nhdn xét gi vé cdach gidi nay ?

B ta&p

Tinh d6 dai hai canh géc vubng ctia mot tam gide vuodng, biét rang néu

tang moi canh 1én 3 cm thi dién tich tam gidc dé s€ tang thém 36 cml,

va néu moét canh giam di 2 cm, canh kia giam di 4 cm thi dién tich cua
) = . 2

tam gidc giam di 26 cm”.

Hai voi nuéc cuing chay vio moét bé nude can (khéng c¢é nude) thi sau

4
43

gid day bé. Néu lic dau chi mdé voi thir nhit va 9 gid sau méi md
A " - b -~ 6 % -~ - a o 7. " s & 7
thém voi thi hai thi sau 3 g10 nita mo1 day bé. Hoi néu ngay tur dau chi

mo voi thit hai thi sau bao lau méi ddy bé ?
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36.

38.

24

Hai nguwroi tho cung lam moét céng viée trong 16 gio thi xong. Néu ngudi
thir nhit 1am 3 gio va ngudi thi hai 1Am 6 gid thi chi hoan thanh duoc
25% cong viéc. Hoi né€u [am riéng thi méi ngurdi hoan thanh coéng viéce dé
trong bao lau ?

Luyén tap

Nhi Lan c¢6 mo6t manh vudn tréng rau cai bap. Vuon duoe dianh thanh
nhiéu luéng, moi luéng tréng cung mot sé cay cai bap. Lan tinh rang :
Néu tang thém 8 luéng rau, nhung moéi luéng tréng it di 3 cAy thi s6 cay
toan vuon it di 54 cay. Néu giam di 4 luéng, nhung méi luéng tréng tang
thém 2 cAy thi s6 rau toan vuron sé tang thém 32 ciy. Hoéi vurdon nha Lan

trong bao nhiéu cay rau cai bap ?

(Bai todn ¢6 An D6). S6 tién mua 9 qua thanh yén va 8 qua tdo rimg thom
1a 107 rupi. S6 tién mua 7 qua thanh yén va 7 qua tio rirng thom 1a 91 rupi.
Hodi gid moéi qua thanh yén vi moi qua tio rimg thom 13 bao nhiéu rupi ?

Diém s6 trung binh cia moét van déng vién ban sting sau 100 14n ban 13
8,69 diém. Két qua cu thé duge ghi trong bang sau, trong dé ¢6 hai 6 bi
mo khéng doc duoc (ddnh dau *)

Diém s6 ciia moéi 1an ban 10 9 8 T 6

S6 1an ban 25 42 % 15 0

Em hay tim lai cdc s6 trong hai 6 dé.

Hai vat chuyén déng déu trén mot dudng tron duwdng kinh 20 cm, xuit
phat cling mot lde, tir cing mot diém. Néu chuyén déng cliing chiéu thi
cit 20 gidy ching lai gap nhau. Néu chuyén déng ngwoc chiéu thi cit

4 giay ching lai gap nhau. Tinh van t6c cia moi vat.

Neéu hai voi nuée cling chay vao mot bé nuée can (khéng cé nude) thi bé
sé day trong | gid 20 phat. Néu md voi thit nhit trong 10 phat va voi thir

. # = 7 2 # 7 - -* 7 - = w0t =
hai trong 12 phuat thi chi duoc 3 bé nuwée. Héi néu mé riéng timg voi thi
thdi gian dé mébi voi chay day bé 1a bao nhiéu ?
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Mot ngudi mua hai loai hang va phai tra téng cong 2,17 triéu déng, ké ca
thué gia tri gia tang (VAT) véi mie 10% déi véi loai hang thit nhat va 8%
d6i vl loai hang thir hai. Néu thu€ VAT 13 9% déi véi ca hai loai hang
thi nguwdi dé phai tra téng cong 2,18 triéu déng. Hoi néu khong ké thué
VAT thi ngudi dé phai tra bao nhiéu tién cho méi loai hang ?

On tép chuong il

Cdu hoi

. x+y=3 ! : .
Sau khi giai hé { ! ., ban Cudng két ludn rang hé phuong trinh cé

ey ==
hai nghiém : x =2 va y = 1. Theo em diéu dé ding hay sai ? Néu sai thi

phai phat biéu thé nao cho ding ?

Dua vao minh hoa hinh hoc (xét vi tri twong d6i clia hai duwong thang xdc
dinh boi hai phuong trinh trong hé), em hay giai thich cac két luan sau :

: ax + by = ¢ 5w B o
Hé phuong trinh . . (a, b, ¢, a', b, ¢' khac 0)
ax + by=c
; ; . a b C
e C6v6 s6nghiém néu — = — = —
a b C
. L a b C
e Vo nghiém néu — = — # — ;
a b c
L . . . A4 b
* C6 mo6t nghiém duy nhat néu — # el
a

Khi giai mot hé phwong trinh bac nhat hai 4n, ta bién déi hé phwong trinh
dé6 dé dwoc mot hé phwong trinh méi twong duong, trong dé cé mot
phuong trinh mot an. C6 thé néi gi vé s6 nghiém cta hé di cho néu
phuong trinh mét 4n dé6 :

a) Vo nghiém ?
b) C6 v6 s6 nghiém ?
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Tom tat cac kién thdc can nhé
Phiwrong trinh bac nhat hai 4n x va y ¢é dang ax + by = c, trong d6 a, b
va ¢ 1a cdc s6 da biét véi a # 0 hoac b # 0.

Phiong trinh bic nhét hai 4n ax + by = ¢ luén c6é v6 s6 nghiém.
Trong mat phang toa do6, tap nghiém cta né duwoc bi€u dién bai
dudng thang ax + by = c.

Giai hé hai phuong trinh bic nhét hai an bang phwong phéap thé :

a) Ding quy tac thé bién d6i hé phuong trinh di cho dé dirge mot hé
phuwong trinh méi, trong dé ¢6 mot phirong trinh mét an.

b) Giai phrrong trinh mot 4n vira ¢6 réi suy ra nghiém ctia hé di cho.

Giai hé hai phrong trinh bic nhit hai 4n bang phuong phdp cong
dai so6 :

a) Nhan hai v€ ctia méi phrong trinh véi mot s6 thich hop (néu cén)
sao cho cdc hé s6 clia ciing mot 4n nao dé trong hai phuong trinh cna

hé 14 bang nhau hoac d6i nhau.

b) Ap dung quy tac cong dai s6 dé dwoe mot hé phuwong trinh méi,
trong dé mot phuwong trinh c¢6 hé s6 clia mot trong hai 4n bang 0 (titc
[4 phrong trinh mot 4n).

c¢) Giai phuwong trinh mot 4n vira ¢6 réi suy ra nghiém ctia hé di cho.
Giai bai todn bang cdch lap hé phuong trinh.
Buoc . Lap hé phuong trinh :

— Chon hai an va dat diéu kién thich hop cho chiing.
— Biéu dién céc dai luwong chura biét theo cdc 4n va céc dai lwong da biét.

— Lap hai phuwong trinh bi€éu thi méi quan hé giira cdc dai lwong.
Buée 2. Giai hé hai phuong trinh néi trén.

Bitée 3. Tra 161 : Ki€m tra xem trong cdc nghiém ctia hé phirong trinh,
nghiém nao thich hop véi bai toan va két luan.
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41.

45.

46.

B&i ta&p

Giai cac hé phrong trinh sau va minh hoa hinh hoc két qua tim duoc :

2% 405y = 2 3 1
02x + 0,1y = 0,3 X -y = —
a) 12 ; b {3 _; I c) Pl
g}i—i-)':] X+y= 3}{_2),:
Giai cdc hé phrong trinh sau :
[ 2x y
) x5 - (1+B)y=1 b x+1+y+1_‘5
a : ] .
(1-3)x+ yv5 = 1 x 3
x+1 y+1

Huong dan cdu b) : Dat 4n phu.

Xy =

Ax— mzy = 2\/5
a)m:—\E; b)m:\E; c)m= 1.

Hai ngudi 6 hai dia diém A va B cdch nhau 3,6 km, kh&i hanh cling mot

Giai hé phuong trinh { trong moi trudng hop sau :

lic, di ngroc chiéu nhau va gip nhau & moét dia di€ém cidch A 14 2 km.
Néu ca hai cliing gitr nguyén van téc nhu trueong hop trén, nhung ngudi di
cham hon xuat phat truée ngudi kia 6 phit thi ho sé gap nhau & chinh
gitta quang dudng. Tinh van t6c ciia moi ngudi.

Mot vat ¢6 khoi lwong 124 g va thé tich 15 cm” 13 hop kim ctia déng va kém.
Tinh xem trong dé c6 bao nhiéu gam déng va bao nhiéu gam kém, bi€t

rang cit 89 g déng thi c6 thé tich 1 10 em” va 7 g kém c6 thé tich 1a 1 cm’.

Hai doi xdy dung lam chung mét cong viéc va du dinh hoan thanh trong
12 ngay. Nhung khi 1am chung duoc 8 ngay thi doi I duwoc diéu dong di
lam viéc khéac. Tuy chi con mét minh déi I lam viéc, nhung do cai ti€én
cach lam, nang suit cua déi II tang gip déi, nén ho di lam xong phin
viéc con lai trong 3,5 ngay. Hoi véi nang suit ban diu, néu méi doéi lam
moét minh thi phai [am trong bao nhiéu ngay mdéi xong céng viéc trén ?

Nam ngoai, hai don vi san xuat néng nghiép thu hoach duoc 720 tin théc.
Nam nay, don vi tht nhat lam vuot mic 15%, don vi thd hai [am vuot
muc 12% so v&i nam ngodi. Do d6 ca hai don vi thu hoach duoc 819 tian
théc. Hoi moi nam, moi don vi thu hoach duwoe bao nhiéu tAn thée ?
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Chuong IV — HAM sO y = ax? (a = 0).
PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

Ta dd hoc ham s6 bac nhét va phuong trinh bac nhat. Trong chuwong nay,

ta s€ hoc hAm séy = ax’ (a # 0) va phuong trinh bac hai. Qua dé, ta thay
rang ching c6 nhiéu ing dung trong thue tién.

§1. Hdm sé y = ax? (a = 0)

Vi du md dau

Tai dinh thdp nghiéng
Pi-da (Pisa), & I-ta-li-a,
Ga-li-lé (G. Gallilei) da
tha hai qua cdu bang chi
co trong luong khac nhau
dé 1am thi nghiém nghién
ciiu chuyén doéng clia
mot vat roi tu do. Ong
khang dinh rang, khi
mot vat roi tu do (khoéng
ké dén siic can cna
khéong khi), vin téc cna

né tang dan va khong Q
phu thuéc vao trong

luong cua vat. Quding *
duong chuyén doéng s * Ll ||
cia né6 duogc biéu dién ¢ A 'r..-#ac |
gan ding boi cong thiie s(t)=? i 16 l “ﬂ\;\ \
3 -
s = 5t%,

trong d6 t 14 thoi gian tinh bang giay, s tinh bang mét.

Theo cong thite nay, moi gid tri ctia t xdc dinh mo6t gid tri twong ting duy
nhit cua s.
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Chang han, bang sau day bi€u thi vai cap gid tri tuong dng ctia t va s.

t 1 2 3 4
S 3 20 45 80

Cong thic s = 5t biéu thi mét ham sé cé dang y = ax’ (a=0).

Bay gio, ta xét tinh chit cua cdc ham s6 nhu thé.

Tinh chat ca ham s8 y = ax? (a = 0)

Xét hat ham so sau :

y = 2x% va Y ~2x2.

Dién vao nhiing o tréng cdc gid tri twong iing ciia vy trong hai bang sau :

X -3 -2 —1 0 1 2 3
y=2 | 18 ]

X -3 -2 —1 0 | A 3
y=—2x2 -18 -8

Dol voi ham séy = 2x%, nho bang cac gia tri vita tinh duoc, hay cho biét :
— Khi x tang nhung luén luén am thi gia tri twong ing cua y tang hay giam.
— Khi x tang nhung luén luén duong thi gid tri tuong img cua y tang hay giam.
Nhdn xét tuwong tic déi voi ham sé'y = 2,

Téng quit, hAm s6 y = ax’ (a # 0) xdc dinh véi moi gid tri cua x thuéec R
va nguoi ta chitng minh duge né c6 tinh chét sau day.

TINH CHAT

Néu a> 0 thi ham sé nghich bién khi x < 0 va dong bién khi x > 0.

Néu a < 0 thi ham sé dong bién khi x < 0 va nghich bién khi x > 0.
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E Doi voi ham s6'y = 2x2, khi x # 0 gid tri cua y duong hay am ? Khi x =0

30

thi sao ?

Ciing hoi twong tir déi voi ham sé'y = ~2x°.
Nhdn xét

Néua>0thiy >0voi moi x#0;y=0khi x=0.Gid tri nho nhdt cua
ham sélavy =0,

Néua<0thiy<O0voimoi x#0;y=0%khix=0.Gia tri lon nhdt cia
ham sélavy =0,

T = * A l 2 ~ l 2 - # = - - 2

Cho hai ham 56y = g X“vay = — 5:{ .Tinh cac gia tri tuong iing cua y

roi dién vdo cdc 6 trong tuong iing o hai bang sau ; kiém nghiém lai nhdan

Xét noi trén :

X -3 | =2 | -1 9 1 2 3
_ 1.0
y_ 2}{
X -3 -2(-11]20 | 2 3
LN
B&i tap

Dién tich S cua hinh tron duoce tinh bdi céng thiic S = ‘nRQ, trong dé R 1a ban
kinh cua hinh tron.

a) Duing may tinh bd tii, tinh cdc gid tri ciia S 161 dién vao cdc 6 tréng
trong bang sau (m & 3,14, lam tron két qua dé€n chit s6 thap phan thi hai).

R (cm) 0,57 1,37 2,15 4,09

S = nR? (cm?)

(Xem bai doc thém vé may tinh bé tii dudi day).
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s

b) Néu ban kinh tang gdp 3 lan thi dién tich tang hay giam bao nhiéu lan ?
c) Tinh bdn kinh cua hinh tron, 1am tron két qua dén chit s6 thiap phan thit
hai, n€u bi€t dién tich cua né bang 79,5 cm.

Mot vat roi & do cao so véi mat dat 1a 100 m. Quang dudng chuyén déng
s (mét) cna vat roi phu thudc vao thoi gian t (gidy) boi cong thiic : s = 42,
a) Sau 1 gidy, vt nay cach mat dat bao nhiéu mét ? Tuong tu, sau 2 gidy ?
b) Héi sau bao 1au vat nay tiép dat ?

L\l_’l’c F!cua gu:i khi :rhonl Vllf)l}g gcff '| _ﬂ
vao canh buom ti 1& thuan véi

binh phuong van téc v cua gio, tiic :'
AF = av’ (ala hang s6). Biét rang
khi van t6c gié bang 2 m/s thi luc
tic dong lén cdnh buém ctia mot
con thuyén bang 120 N (Niu-ton).
a) Tinh hang s6 a.

b) Hoi khi v = 10 m/s thi luc F
bang bao nhiéu ? Cung ciu hdi
nay khiv =20 m/s ?

c) Biét rang cdnh buém chi cé thé chiu duoc mot dp luc téi da 1a 12 000 N,
hoéi con thuyén cé thé di duoc trong gié bdo véi van tée gié 90 km/h
hay khéng ?

€6 thé em chura biét 2

Cach day hon 400 ndm, Ga-li-lé (G. Gallilei 1564 — 1642), nha thién van hoc, nha
triét hoc ngudi I-ta-i-a da 1am nhimg thi nghiém do van téc vat roi. Ngay 24-1-1590,
6ng dung hai qua ciu bang chi, qua nay nang gap 10 lan quéa kia va cho roi
cung mét luc tir dinh thap nghiéng. K&t qua nhiéu Ian cho thay hai qua cau déu
cham dat cting mét luc. Ong da ching minh rang van téc cla vat roi khéng phu
thudc vao trong lugng ctia né (néu khong ké dén sic can cla khéng khi), quang
dudng chuyén déng clia vat roi tu do t/ 1é thuan vdi binh phuong clia thdi gian.
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Ga-li-lé da l1am ra kinh thién van dé quan sat bau
trgi. Ong chéng lai luan thuyét clia Pt6-1é-mé cho
rang Trai DAt |4 trung tdm clia v tru va dinng yén,
moi hanh tinh déu quay quanh Trai Pat. Ong (ng
hé quan diém cla Cé-péc-nich coi Mat Trdi 1a trung
tam, Trai DPat va cac hanh tinh khac nhu sao Méc,
sao Tho, sao Thuy, sao Hoa, sao Kim, déu quay
quanh M4t Trdi. Quan diém nay trai véi quan diém
ctia nha the Thién Chua giao héi bay gis. Vi Ié
do, ong da bi toa an clia giao hoéi xir t6i. Mac du bi
cudng blc phai tuyén bé tir bd quan diém cla
minh, nhung ngay sau khi toa tuyén phat, éng van
kéu |én rang : "Nhung du sao Trai P4t van quay".

G. Gallilei

Dai doc them ﬁ

DUNG MAY TINH BO TUI CASIO fx - 220
PE TINH GIA TRI CUA BIEU THUC

Vidy 1. Tinh gi4 tri cta biéu thiic A = 3x% - 3.0x+ 2voix =4,13,

Cach I. Thay x =4,13 vao bi€u thitc :

A =[3]] 2] B]saEr] 2] [ BB [ LB [2][=

K&t qua : A = 38,7157.

Cach 2. Vis6 4,13 cé téi bén ki tu va duoc lap lai nhiéu 14n nén dé tiét

kiém thao tdc, ta ¢6 thé diung phim nho |Min [ dé luu né lai trong may va

phim goi nhé| MR [khi cAn né. Thue hién nhu sau :

A =[4][][1][3][min][sErFT ][] <1 [B][E1[BIL[5] [  [MR [ [+][2][=

Vi du 2. Néu phai tinh nhiéu gia tri cia mot don thitc mét bién c6 hé s6
bang s6 thi c¢6 thé luu lai phép nhan véi hé s6 nay dé dung trong céc
trudng hop ti€p theo. Chang han, tinh cdc gia tri ctia biéu thifc S = 'nRz,
v6iR =061 ; R =1,53 ;R =2,49. Hé s6 cua don thitc 1a sé6 . Ta lam
nhu sau :

32
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SHIFT |[= ][] [x ][0 ][.][6][1][suIFT][x?][=
Két qua S = 1,168986626.

Nho 6 hai diu "| x || x | trong l4n ddu ma may da luu lai thira s6 © va diu x.
Vi thé, trong hai 14n tinh sau, chi can 1an luot nhép ti€p cdc thira s6 con
lai. Cu thé :

| |:| 5|3 |[SHIFT || x*||= Két qua S = 7,354154243.
2 |:|4 9 || SHIFT || x*|[= Két qua S=19,47818861.

§2. Do thi cua hdim sé y = ax? (a = 0)

[ Parabol — mét dudng cong tuyét dep ]

Ta di bi€t, trén mat phing toa d6, dé thi ctia him s6 y = f(x) 12 tap hop
cic diém M(x ; f(x)). D€ xdc dinh m6t diém clia d6 thi, ta 1dy mot gid

tri cia x lam hoanh dé con tung d6 1a gia tri twong tng cua y = f(x).
Vidu I.D6 thi cia hAms6y = 2x7.

O $1, ta c6 bang ghi mot s6 cap gid tri tuong tng clia x vay :

X 3 | -2 | -1 0 1 2 3
y = 2x° 18 8 2 0 2 8 18
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Trén mat phang toa do, 1y cdc diém :
A(=3 ; 18), B(-2; 8), C(-1 ; 2), O(0 ; 0),
C(1;2),B(2;8),A'(3; 18).

D6 thi cua him s6 y = 2x2 di qua cdc
diém dé va c6 dang nhu hinh 6.

E Hday nhdn xét mét vai ddc diém cua do

34

thi nay bang cach tra loi cac cau hoi sau
(h. 6):
— D6 thi ndm o phia trén hay phia didi

truc hoanh ?

Y4

— Vi tri ctia cdp diém A, A' doi véi truc = R
Oy ? Twong tu déi véi cdc cdp diém B, B' ] 2 J Ol
ey o S c‘?‘ c
va C,C'? \I/ ',
— Diém nao la diém thdp nhdt ciia dé thi ? 321101 1213 X
- : ; Hinh 6
Vidu 2. Ve doé thi ham s6 y = —%K‘Z. i
Bang sau cho mét sé gia tri tuong tng cia x vay :
X ] 2 | 0 | 2 4
1 5 1 1
= ——X —8 —2 —— 0 - — —-2 -8
YT ) >
Trén mat phang toa do 14y cdc diém : Y4
I -4-3-2-10] 1 2 3 4 i
M(-4 ;: —8), N(-2 ; —2), P(—l;——), AR
2 N/ 2] \N'
0(0 ; 0), P'(l;—%),N'(z -, / \
ot 1 : / \
M'(4 ; =8), r61 lan lugt néi ching / A\
dé duoc mét dudng cong nhu hinh 7. v )/— 3 \M'
Néu 14y duoc cang nhiéu diém nhu ] v
th€ thi cang dé v& chinh xdc dé thi. L[]
Nhdn xét mot vai dac diém cua dé thi Hinh 7

% - o~ -t - d . Al #om % at 2
va rit ra nhitng két ludan, tuwong tir nhu da lam doi voi ham so y = 2x”.

Téng quét, ta c6 nhan xét sau day.

baitap365.com




Nhan xét

Do thi ciia ham sé'y = ax’ (a#0)la mot duong cong di qua géc toa do
va nhdn truc Oy lam truc doi xiig. Puong cong dé duoc goi la mot
parabol voi dinh O.

Néu a > 0 thi dé thi ndm phia trén truc hoanh, O la diém thdp nhdt
cua do thi.

Néu a < 0 thi dé thi ndm phia dudi truc hoanh, O la diém cao nhdt
cua do thi.

, 1
E Cho ham sé6y = — 5 x.

a) Trén dé thi ciia ham sé nay, xdac dinh diém D c¢é hoanh dé bang 3. Tim
tung do ciia diém D bang hai cach : bang dé thi ; bang cdch tinh y voi
x = 3. 80 sdnh hai két qud.

b) Trén doé thi ciia ham sé nay, xdc dinh diém cé tung doé bang —5. Cé mdy
diém nhu thé ? Khoéong lam tinh, hdy wéc liong gid tri hoanh dé ciia
moi diém.

» Chi y

o A H 2 & - At . %, A %
1) Vido thiy =ax" (a# 0) luén di qua goc toa dé va nhén truc Oy lam
truc d6i xiing nén khi vé d6 thi cia ham s6 nay, ta chi ciAn tim mot s6
diém & bén phai truc Oy réi 14y cdc di€m d6i xitng véi ching qua Oy.
Chang han, chi cén tinh gid tri ciay ting véi x =0, x =1, x = 2, x = 3, r6i
=, b - 2 2 rl = = > > o F
nhod dang thic ax™ = a(—x)", ta suy ra ngay cac gia tri cua y tng voi cac

giatrix =—1,x=-2,x=-3. Vidu, doéi véi hAam s6 y = gxz, ta lap bang

gidtritng véix =0 ;x=1; x =2 ; x = 3, r6i dién vio nhiing 6 tréng
nhiing gia tri duoc chi rd bdi c4dc mili tén :

X == - 2] 0 1 2 3
1 » | 4
- 0 — i 3
y=3* 3 3
| ]
35
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2) D6 thi minh hoa mot cch true quan tinh chit cia him s6. Chang han :
— P06 thi cia hAim s6y = 2x% cho thay : Khi x Am va tang thi dé thi di xuéng
(tu trai sang phai), chitng t6 ham s6 nghich bién. Khi x duong va tang thi
do6 thi di 1én (tir trdi sang phai), ching td6 ham s6 déng bién.

— P06 thi cua ham s6 y = —Exz cho thiay : Khi x am va tang thi doé thi di

lén, chiing t6 ham s6 déng bi€n. Khi x duong va tang thi dé thi di xuéng,
chitng té ham s6 nghich bién.

€6 thé em chwa biét 2

Trong thuc té, ta thudng gap nhiéu hién tugng,
vat thé cé hinh dang parabol. Tia nudc ti voi
phun Ién cao réi roi xuéng, trai béong bay tur
chan cau thd béng da (hoic tir vot clia cau
thQ ten-nit) dén khi roi xuéng mat dat, vach ra
nhing dudng cong ¢6 hinh dang parabol. Khi
ta ném moét hon da, dudng di cha hon da
cling co hinh dang parabol.Trudng Pai hoc
Bach khoa Ha Néi ¢cé6 mét céng nhin ra dudng
Giai Phéng, ndé c¢é hinh dang parabol va ngudi
ta thudng goi la "Céng parabol".

Cong truong
Dai hoc Bach khoa Ha Noi

Bai ta&p
_r ; 3 5 D 1§ enee 2 T
4. Cho hai ham s6 : y = 5.’:{ Y = —5.’:{ . Dién vao nhitng 6 tréng clia cac bang
sau roi v& hai d6 thi trén cting mét mat phang toa do.
% s =] 0 1 2
% ) =1 0 1 2
3 3
=—=X
T

Nhan xét vé tinh déi xing ctia hai do6 thi d6i véi true Ox.
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5. Cho ba hAm so :
[ O TR BRI
y—E L= alag" i

a) V& do thi ctia ba ham s6 nay trén ciing mot mat phang toa do.
b) Tim ba diém A. B, C ¢é cung hoanh dé x = —1,5 theo thit trr nam trén
ba d6 thi. Xdc dinh tung d6 tuwong ng cna ching.

¢) Tim ba diém A', B'. C' ¢6 cung hoanh dé x = 1,5 theo thit tu nam trén
ba dé thi. Kiém tra tinh d6i xtng cia A va A', Bva B', Cva C.

d) V&i mbéi ham s6 trén, hay tim gi4 tri ciia x dé ham s6 d6 c¢6 gid tri nhoé nhat.

DBai doc thém i

VAI CACH VE PARABOL

1)Veé parabol y = %xg.

Trén trang v cé ké dong, chon i

khoang cach gitra hai dong lam don vi 3

do dai, v€ nhirng dudng tron cung tam /

F sao cho bian kinh cta ching lan ( / = \ \1
\

lrot bang 1, 2, 3,... . Dinh s6 thi tu
cic dudng tron va cac dong nhu hinh 8.
LAy bit chi danh diu cdc giao diém
ctia dong thi nhit véi dudng tron céd
ban kinh bang | ; giao diém ctia dong
thir hai vé61 dudng tron cé ban kinh
bang 2 ; ... . N6i cdc giao diém nay va
trung di€ém O cha doan FI, ta duwoc
mot parabol.

2)Vé parabol y = ax’ (a # 0), biét mot
diém khac diém O ciia né.

Trong mat phang toa do Oxy, gia st
da bi€t diém Mi(xy ; yg) khéc diém O
thudc parabol y = ax”. Goi P la hinh

chi€u ctia M 1én Ox. Lan luot chia cac
doan OP, PM thanh n phan bang nhau
(trong hinh 9, n = 4). Qua cdc diém

A
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chia doan OP, ké nhitng duwdng thang song song véi Oy. N6i O véi cdc
di€m chia trén PM. D4nh s6 thit tr cic dudng thang va cdc doan thang
nhr trong hinh 9. Liy giao diém cta cdc cap gébm mot dudng thang va
mo6t doan thang cing thit tu. N6i cdc giao di€m nay, ta dwoc mot phan clia
parabol. LAy thém hinh d6i xing cta phin nay qua truc Oy, ta dwgc

parabol y = ax’.

Luyen 1Gp

Cho ham s6 y = f(x) = x.
a) V& d6 thi ctia ham s6 dé.
b) Tinh cac gia tri f(-8) ; f(—1,3) ; f(—0,75) ; f(1,5).

¢) Diing dé thi dé wée lwong céc gia tri (0,5)%; (-1,5)%: (2.5)%.
d) Dung d6 thi dé wéce lwong vi tri i
cic di€ém trén truc hoanh biéu

_ , | 6] |

dién cac s6 J?_J : ﬁ | s[ |
4
Trén mat phang toa doé (h.10), cé | 3] |
mot diém M thuoce d6 thi ctia him 2 y
s6 y = ax”. ] e
¥ fig-
a) Tim hé sé a. SERDCEEECEE
b) Diém A(4 ; 4) c6 thude d6 thi Hinh 10
khéng ?
c) Hiy fim thém hai diém nita Y
(khong ké di€ém O) dé vé dé thi. \ 3 7
Biét rang dudng cong trong hinh 11 \\ | ‘. i,
12 mot parabol y = ax?. \ 5 /
’ f
; 4
a) Tim hé s6 a. \\ 3 / =
b) Tim tung d6 clia di€m thude \ L
1
parabol ¢6 hoanh do x = —3. oA &)
A ) 4-3172i-1\\0‘|'/1f, 34 | x

¢) Tim cédc diém thudc parabol cé e et —
tung dé y = 8. Hinh 11
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10.

Cho hai ham s6 y = %xz viy=—-x+6.

a) V& d6 thi cfia cdc ham s6 niy trén cling mét mét phang toa do.
b) Tim toa d6 cic giao diém clia hai d6 thi dé.

Cho ham s6 y = — 0,75x>. Qua d6 thi ctia ham sé d6, hay cho biét khi x tang
tir —2 dén 4 thi gia tri nho nhit va gia tri 1én nhat cia y 1a bao nhiéu ?

Cé thé em chua biét 2

Cac em da nhin thay nhimg anten parabol ; nhilhg pha dén 6t6, xe may, dén pin,....
Néu d4t bong dén tai mot diém thich hop trong pha thi cac tia sang dap vao pha
den réi phan xa thanh nhimng tia song song hudng ra phia truéc. Do d6, anh
sang tap trung chiéu vé phia truéc pha lam cho dén sang hon. Trong chién
tranh thé gidi lan th& hai, ngudi ta da dung dén pha dé chiéu sang gitp luc
luong phong khéng ban may bay dich bay trong dém.

Tuong tu, nhilng anten parabol giup cho viéc thu, phat cac tin hiéu cé hiéu qua hon.

Anten parabol
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§3. Phuong trinh bac hai mét dn

Bai toan md dau
Trén mot thira dat hinh chir nhéat ¢6 chiéu dai 1a 32 m, chiéu réng 14 24 m,

ngudi ta dinh 1Am mot vudn ciy canh c¢é con dudng di xung quanh (xem
hinh 12). Héi bé réng cia mat dudng 14 bao nhiéu dé dién tich phin dat

con lai bang 560 m’.

Dé giai bai todn nay, ta goi bé réng mat dudng 12 x(m), 0 < 2x < 24. Phan
dat con lai 1a hinh chir nhat c6 :

: . ST 4
Chiéu dai la 32 — 2x (m) ; - I
X
Chiéu réng 1a 24 — 2x (m) ;
Dién tich 13 (32 — 2x)(24 — 2x) (m?). £ i ]
Theo dau bai ta ¢6 phwong trinh 4 Ix
(32— 2x)(24-— 2x) = 560
5 Hinh 12
hay x —28x+32=0.

Phuong trinh x>~ 28x + 52 = 0 dwoc goi la mot phuong trinh bdac hai
mot dn.
Binh nghia
Phuong trinh bdac hai mot dn (néi gon la phuong trinh bdc hai) la phirong
trinh c6 dang

ax’Z +bx+c =0,
trong dé x la dan ; a, b, c la nhitng sé cho trude goi la cdc hé sé va a # 0.

Vi du

a) x>+ 50x — 15000 = 0 13 moét phurong trinh bac hai véi cdc hé s6 a = 1,
b =50, ¢ =-15000.

b)~ x> +5x=01a mot phuong trinh bac hai véi caic héséa=-2,b=35,c=0.

c) x> - 8=0 cting la mét phwrong trinh bac hai véi cdc hé s6éa =2, b= 0,
g,

Trong cac phuong trinh sau, phuong trinh nao la phuwong trinh bdac hai ?
Chi ré cdc hé sé a, b, ¢ ciia moi phuong trinh dy :
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a) x>—4=0: b) x> +4x° -2 =0 &) 2x> +5x=0:
d)4x -5=0: )~ 3x°=0.

3. Mot sé vi du vé gidi phuong trinh bac hai
Vi du . Giai phuwong trinh 3x? — 6x = 0.
Gidi. Ta ¢6 3x* — 6x = 0 & 3x(x—2)=0 << x=0hoacx-2=0
< x=0hoac x=2
Vay phuong trinh ¢6 hai nghiém : x; = 0,x, = 2.
E Giai phuong trinh 2x% +5x =0 bang cach ddat nhan it chung dé dua né
vé phuong trinh tich.
Vi du 2. Giai phuong trinh %3 20
Gidi. Chuyén vé€ -3 va d6i diu ctia né, ta diroc :

x2=3,
tite 12 x = ++43 .

Vay phuong trinh c6 hai nghiém :

Kl :ﬁ, }‘{2 = _‘Jg ;
Giai phiuong trinh 3x2-2=0.

Giai phirong trinh (x — s % bdng cdach dién vdao cdc ché tréong (...)

trong cdc dang thire :

7
(:{—2)2=§<:> X—2 = .. . & x=....
Vdy phuong trinh c6 hai nghiémla : x; = ..., x, = ... .

) 4
E Griai phuwong trinh x2 —4x+4 = 7

|

m Giai phirong trinh x2 —4x = -5

m Giai phuong trinh Faf— = =,
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47

Dua vao cdch giai cdc phuong trinh trong E m E, ta ¢6 thé thue hién
day dua phép giai phwong trinh trong vi du 3 dudi day.

Vi du 3. Giai phrong trinh 2x* - 8x+1=0.

» Z e
Ta c6 thé giai nhur sau :

— Chuyén 1 sang v€ phai : 2x%— 8x =—1.
1

— Chia hai vé&€ cho 2, ta duoc x% — 4x = —5

— Tach 4x & v€ trai thanh 2.x.2 va thém vao hai v€ cling moét s6 dé vé trai
thanh moét binh phuwong

X2 —2x2+ —l

| & + | .
2

L 2* =4 J

Ta dwoc phirong trinh x2—2.x2+4=14- % hay (x - 2)% =

Suy ra 3{—2:i\/iha}'}(=2iﬁ-
2 2
4++/14 4-+/14

1}‘;2:

7
2

Vay phuong trinh c6 hai nghiém : x; =

2 2

Bai t&p
Dura cde phuong trinh sau vé dang ax” + bx + ¢ = 0 va chi & c4c hé s6a,b, c:
a)5x2+2x=4—:{; b)§x2+2x—?'=3x+%;
c)2x2+x— \/_Z\/Z)T:{Jrl )
d) 2}{2 + m2 = 2(m— 1)x , m 12 mét hang sé.
Giai cac phrong trinh sau :
a) x*~8=0; b)5x°-20=0;  ¢)04x’+1=0;

d) 2%+ 2% =0 ; &) —0.4x% + 1.2x = 0.
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13.

Cho cac phuwong trinh :
. : |
a)xz+8x:—2; b)x2+2x:§-
Hay cong vio hai v& clia mbi phrong trinh ciing mét sé thich hop dé duwoc
mot phrong trinh ma v€ trai thAnh mot binh phurong.

14. Hay giai phwong trinh

Ix"+ 5% 2= 0

theo cac bude nhu vi du 3 trong bai hoc.

§4. Céng thic nghiém cua phuong trinh béc hai

Trong muc nay, ta s€ xét xem khi nao phuwong trinh bac hai cé nghiém
va tim cong thire nghiém khi phuwong trinh ¢6 nghiém.

Cong thirc nghiém
Bién d6i phwrong trinh téng quat

ax” +bx +c=0 (a%0) (1)
theo cdc budce nhur khi giai phwong trinh 2x* - 8x +1=0dvi du 3 (§3).
— Chuyén hang tir ti do sang v€ phai : ax’ + bx = —c.

. ) L L .2 b C
—Via#0,chia hai vé cho hé s6a,tacOx™ + —x = ——
a 3

, v b N b ~ ~ n, . ~ ~ . 7 -
— Tach hang tr —x thanh 2.x e va thém vao hai vé€ cung mot biéu thire
a a

dé v€ trai thanh binh phuwong clia mét biéu thifc :

x2 + 2.;{.;1 +T|:| =—§+ TD
(=)
|

2
ta duoc x2+2-x-b+[b] i
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2 2
b b — 4ac
hﬁy [X-i—z] = 43—2 (2)

Neudi ta ki hiéu A =b” - 4ac

va gol n6 la biét thire ciia phuong trinh (A 12 moét chir cdi Hi Lap, doc 1a
"denta").

Bay gidy diing phuwong trinh (2), ta xét moi trudng hop cé thé xay ra d6i véi A
dé suy ra khi nio thi phwong trinh ¢6é nghiém va viét nghiém néu cé.

m Hay dién nhiing biéu thitc thich hop vao cdc ché tréng (...) dudi day :

; b
a) Néu A > 0 thi tir phuwong trinh (2) suyra x + =—= £ ...

2a
Do do, phuong trinh (1) co hai nghiéem : X| = oy X9 = ..
b 2
b) Néu A = 0 thi tir phuwong trinh (2) suy ra [:{ + 2—] =
a

Do do, phuong trinh (1) co nghiém kép x = ...
m Hay giai thich vi sao khi A < 0 thi phuong trinh vé nghiém.

Tém lai, ta c6 két ludn chung sau day.

Daoi voi phuong trinh ax’ +bx+c=0 (a= 0) va biét thiic A = b% — dac :

e Néu A > 0 thi phuong trinh ¢é hai nghiém phdn biét :

_cbtdA b4

2a # 2a

X

b

« Néu A = 0 thi phuong trinh cé nghiém kép x, =x, =— 5 :
a

* Néu A < 0 thi phuong trinh vé nghiém.

2. Ap dung
Vi du. Giai phuong trinh 3x2 4+ 5x—1=0.
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Giai
e Tinh A = b° — 4ac.
Phurong trinhc6 ciché s6laa=3,b=5,c=-1.

&=52—4.3.(—1)=25+12=3?.

* Do A > 0, ap dung c6ng thitc nghiém, phuwong trinh c¢6é hai nghiém
phan biét :

_—5+J§ _—S—Jﬁ
= —) = —

X) X2

E Ap dung céng thitc nghiém dé gidi cdc phwong trinh :

15.

16.

a)5x>-x+2=0: b)Ax® —4x+1=0:
{')—3X2+K+5=0.

» Chu y. Néu phuong trinh ax> +bx+c=0 (a# 0) c6 ava c trai déu,
tiic 12 ac < 0 thi A = b? — 4ac > 0. Khi dé, phuong trinh cé hai nghiém

phan biét.
Bai t&p

Khéng giai phuong trinh, hay xdc dinh cdc hé s6 a, b, c, tinh biét thic A
va xdc dinh s6 nghiém cta moi phurong trinh sau :

a) Ix>— 2x+3=0: b)5x> + 2410 x +2=0:
) %x2+7’x+§=0; d)1,7x2 = 12x - 2,1 =0,

Dung céng thitc nghiém cta phwong trinh bac hai dé giai cdc phuong
trinh sau :

a) 2x>— Tx+3=0: b)6x> +x+5=0:
¢)6x°+x-5=0: d)3x>+5x+2=0:
&)y’ -8y +16=0; f) 162 + 24z + 9 = 0.
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L7

€6 thé em chua biét 2

Vao thién nién ki th&r hai trudc Céng
nguyén, nguci Ba-bi-lon da biét cach giai
phuong trinh bac hai. Cac nha toan hoc
c6 Hi Lap da giai phuong trinh nay bang
hinh hoc. Nhiéu bai toan dan t8i phuong
trinh bac hai dudc néi dén trong mot sé
tai lieu toan hoc thdi c¢8. Vi du, trong mét
tai liéu Toan cla Trung Quéc, vao khoang
thé ki th(r hai trudc Céng nguyén, cd mot
bai toan nhu sau :

"Mét thanh luy xay trén mét khoanh dat
hinh vuéng ma khéng biét dé dai cla
canh (h. 13). G chinh gilra méi canh c6 mot
céng. G ngoai thanh phd, tir céng phia
bac nhin thdng ra chimg 20 bd (1 bd
~ 1,6 m) cd6 moét cot bang da. Néu di
thdng tir cdng phia nam ra ngoai 14 bo
roi ré sang phia tay di tiép 1775 bo thi cé
thé nhin thay cot. Hoi d® dai méi canh
clia khoanh dat 1a bao nhiéu ?"

Sir dung cac tam giac déng dang, bai toan sé dan t8i mét phuong trinh bac hai.

Céng thitc nghiém cla phuong frinh bac hai 1an dau tién dudc nha toan hoc An D
Bra-ma-gup-ta thiét |ap. Sau d6, vao thé ki IX, nha bac hoc An Khé-va-ri-zmi (Al
— Khéwarizmi) & thanh Bat-da (Baghdad — Thu dé nudc |-rac ngay nay) cing
tim dudc céng thirc nay bang phuong phap tach ra mét binh phuong nhd moét
minh hoa hinh hoc. Ch&ng han dé giai phudng trinh x° + 10x = 39, 6ng da bién
vé trai thanh mét binh phudgng nhu minh hoa trén hinh 14. Hinh vé nay cho

v

[
L

~120

2 2
| > |3
5 5
2x x 2 3x

2 2
3| 3* |3

Hinh 14

2 2
thay, néu céng 4{%] vao hai vé clia phuong trinh thi vé trai bang [x+2-§]

hay (x + 5)° va la dién tich cGa hinh vuéng cé canh bang x + 5, con vé& phai

bang 39 + 25 = 64. Tinh canh la x + 5, ta sé tim dudc x.

baitap365.com



Dai doc them

GIAI PHUONG TRINH BAC HAI BANG MAY TINH BO TUI
CASIO fx-220

e Tinh A = b? — 4ac . Néu A < 0 thi phuong trinh vé6 nghiém.

e Néu A > 0, ta tim nghiém. Vi ‘\/E dwrgc dung hai 1an nén ta dung phim

nhd [ Min | lvu né lai trong mdy roéi tim cdc nghiém.

Vi du. Giai phuong trinh B o i ] =0
e Tinh A

A {1+ /= || SHIFT|| x> [[= || 4][x |13 ]|x || 7]|[+/=]] =

(MAay cho két qua 1a 100, vi 100 > 0 nén ta thue hién ti€p viéc tim nghiém).

* Tim nghiém

JO|[Min |[+][a]l= l[<][2]]<][3]]|=

Ké&t qua iy 2, 333853333,

2—3'&,’[3 dung phim | MR | dé goi JE Cu thé :

D€ tinh x, =

Al ][MR]=]{=][6][=

Két qua x, = —1.

§5. Céng thic nghiém thu gon

Cong thirc nghiem thu gon
D61 véi phuong trinh ax’ +bx+c=0 (a # 0), trong nhi€u trudng hop néu
dat b = 2b' thi viéc tinh todn dé giai phwong trinh s& don gian hon.
Truée hét, n€u dat
b=2h
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thi

A= (20" — 4ac = 4b? - 4ac = 4(b'% - ac).

Ki hiéu

N = b'2 — ac,

ta cO

A=4A".

m Tir bdang két ludan cuia bai truéce hday dimg cdac ddng thirc b = 2b' va A = 4A'
dé suy ra nhiimg két luan sau :

Dot voi phuong trinh ax>+ bx + ¢ =0 (az0)vab=2b, A" = b'? - ac:

» Néu A' > 0 thi phuong trinh ¢6 hai nghiém phdn biét

el RF g N
= . .

X) X

a

- bl
» Néu A" =0 thi phuong trinh c6 nghiém kép x; = Xy = ——-

o Néu A' < 0 thi phuong trinh voé nghiém.

Céng thitc nghiém vira viét trén day duoc goi 1a cong thiic nghiém thu gon.
2. Apdung
m Gidi phuong trinh 5x> +4x-1=0 bdng cdch dién vao nhitng cho tréong :
a=,., ; B=. : R

Al =i ¥ \/Ez

Nghiém cua phuong trinh :
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E Xic dinh a, b, c roi ding cong thite nghiém thu gon gidi cdc phuong trinh :

a)3x"+8x+4=0; b)Tx" - 62 x+2=0.
Bai taIp

17. Xic dinh a, b', ¢ r6i dung céng thitc nghiém thu gon giai cdc phuwong trinh :
) 4x’ +4x+1=0; b) 13852x" — 14x + 1 = 0;
¢)5x"—6x+1=0; d)-3x" +4J6 x +4=0.

18. Dura cic phuong trinh sau vé dang ax’ + 2b'x + ¢ = 0 va gial chung. Sau dé,
diing bang s6 hodc may tinh dé viét gan ding nghiém tim dwoc (1Am tron két
qua dén chir s6 thap phén thi hai) :

a) 3x” - 2x=x" +3; b) (2x —42) = I=(x+ D(x - 1);
) 3x2+3=2x4+1): d) 0.5x(x + 1) = (x = )%
19. DPo. D6 em biét vi sao khia > 0 va phuong trinh ax> +bx+c=0vo nghiém
thi ax” + bx + ¢ > 0 véi moi gia tricua x ?
Luyen 1ap
20. Giai cdc phurong trinh :
a) 25x°— 16=0: b) 2x° +3=0;
c) 4,2x° +546x =0 ; d)4x* - 2Bx=1-+3.

. Giai vai phrong trinh ciia An Kho-va-ri-zmi (Xem Toan 7, Téap 2, tr.26) :

2 | 9 7
: =l 2% 288 b) —x"+—=x=109.
a) X X ) B X 5 X
Khéng giai phuong trinh, hiy cho biét méi phuong trinh sau c¢6é bao nhiéu
nghiém :

19 »

a) 15x> +4x — 2005 =0 : b~ —=x —J7x +1890 = 0.
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Rada cua moét may bay truce
thang theo ddi chuyén dong clia
moét 6t6 trong 10 phit, phat
hién rang vin téc v cla 6t6 thay
déi phu thuée vao thoi gian boi
cong thirc :

v =3t" - 30t + 135,
(t tinh bang phiit, v tinh bang
km/h).
a) Tinh van toéc cuna 6t6 khi
t = 5 phut.
b) Tinh gia tri cua t khi vin téc
6t6 bang 120 km/h (lam tron

két qua dén chir s6 thap phan thit hai).

Cho phwrong trinh (4n x) x2 —2(m— 1)x + m2 =0,

a) Tinh A",

b) Véi gia tri ndo cua m thi phrong trinh ¢é hai nghiém phéan biét ? Cé

nghiém kép ? V6 nghiém ?

§6. Hé thic Vi-ét va ung dung

[ Nghiém va hé sé cla phuong trinh cé méi lién quan ki diéu ]

Hé thirc Vi-ét

- At > r s P = & ] 2 el L
Trude hét cha v rang, néu phuong trinh bac hai ax™ + bx + ¢ = 0 ¢c6 nghiém

thi dit dé 14 hai nghiém phan biét hay nghiém kép, ta déu c6 thé viét céc

nghiém dé duéi dang :

B —b+\/ﬁ

2a

X

m Hay tinh x; + X5, X Xy.

50
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Nhu vay, ta di thdy duwoc moét moi lién hé giita cdc nghiém vdi cdc hé s6
ctia phwrong trinh bac hai ma Vi-ét, nha toan hoc nguwdi Phap da phat hién
vao dau thé€ ki thit XVII va ngay nay né duoce phit bi€u thinh mét dinh 14
mang tén ong.

DINH LI VI-ET

Néu x,, x, la hai nghiém cua phuwong trinh ax” +bx + ¢ =0 (a = 0) thi

X+ Xy = ==
I 2 a

X(Xy = —.
|2 q

Ap dung. Nho dinh 1i Vi-ét, n€u di bi€t mot nghiém cta phwong trinh bac
hai thi c6 thé suy ra nghiém kia. Ta xét riéng hai trudng hop dac biét sau
Cho phuong trinh 2x*—5x +3 =0.

a) Xdac dinh cdc hé s6 a, b, c roi tinh a+ b+ c.

b) Chiing to rang x, = 1 la mét nghiém ctia phwong trinh.

c) Diing dinh i Vi-ét dé tim x,.

Téng quét

Néu phuong trinh ax>+ bx +c =0 (a#0)coa+b+c=0thi phuong

% - A = A 'L % = A . 5 C
trinh c6 mot nghiém la x; = 1, con nghiém kia la x, = —.
a

Cho phuong trinh 3> + Tx +4=0.

a) Chi ré cdc hé sé a, b, ¢ ciia phuong trinh va tinh a— b + c.

b) Chiing to x, = —1 la mot nghiém cua phuong trinh.

c) Tim nghiém x,.

Téng quat

Néu phuong trinh ax’ +bx+c=0 (a#0)coa—-Db+c=0 thi phuwong

bt - # = n u - . . %, C
trinh co mot nghiém la x; = —1, con nghiém kia la x, = ——-
a
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m Tinh nhdam nghiém cua cdc phuong trinh :

37

) —5x>+3x+2=0: b) 2004x” + 2005x + 1 = 0.

Tim hai sé biét tdng va tich cla ching
Gia sir hai s6 cAn tim ¢6 téng bang S va tich bang P. Goi mét s6 1a x thi s6
kia 12 S — x. Theo gia thiét ta cé phwong trinh

x(S— x) =P hay x>~ Sx+P=0. (1)

Néu A = S—4P > 0 thi phurong trinh (1) c¢é nghiém. Cac nghiém nay
chinh 1a hai s6 can tim.

Viy .

Néu hai sé cé tong bdng S va tich bang P thi hai s6 dé la hai nghiém ciia
phuong trinh

x>~ Sx+P=0.
Diéu kién dé cé hai s6 d6 1a S2-4P>0.
fip dung :
Vi du 1. Tim hai s6, biét téng clia ching bang 27, tich ctia chiing bang 180.
(siai. Hai s6 can tim 12 hai nghiém ctia phuwong trinh x>~ 27x + 180 = 0.
Tacé:A=272-41180=729-720=9; +A=+9=3;

243 273

2
Viy hai s6 can tim 1a 15 va 12.

X]

Tim hai s6 biét tong ciia chiing bang 1, tich ciia chiing bdang 5.

Vi du 2. Tinh nhAm nghiém cta phwong trinh x>~ 5x +6=0.

Giai. Vi2+3=5;23=6nénx,; =2, X, =3 1a hai nghiém cta phrong
trinh da cho.

B&i té&p

P6i véi méi phuong trinh sau, ki hiéu x; va x, 1a hai nghiém (néu cd).
Khéng giai phuwong trinh, hiy dién vao nhitng ché tréng (...) :

a) 2:{2— 17x + 1 =0, Vi T — X +X9= .00y XjXy = .}
b)sz—:{—35=0, AL X[+ X9 = iuns XX = v}
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c)8x2—x+1:0, A ey B FEE= ey BiRS =
d)25x* + 10x + 1 =0, A=, X +X=.., XXp=...

26. Dung diéu kiéna + b + ¢ = 0 hoac a — b + ¢ = 0 dé tinh nhAm nghiém cna
moi phuong trinh sau

a) 35x° - 37x +2=0; b) 7x” + 500x — 507 =0 ;

¢) x2—49x—50=0: d) 4321x% + 21x — 4300 = 0.
27. Diing hé thitc Vi-ét dé tinh nhAm c4c nghiém ctia phuong trinh.

a) x> — Tx+12=0; b) x>+ Tx + 12 =0.

28. Tim hai séu va v trong méi trrdng hop sau

a)u+v=232,uv=231; byu+v=-8uv=-1035;
c)u+v=2,uv=09,

€6 thé em chwa biét 2

_ﬁ.
'-_—'

Phring-xoa Vi-ét (F.Viéte) sinh ndm 1540 tai Phap. Ong |a mét nha toan hoc
néi tiéng. Chinh éng la ngudi dau tién dung chir dé ki hiéu cac 4n va ca cac hé
sé clia phudng trinh, déng thdi dung ching trong viéc bién déi va giai phuong
trinh. Nho cach ding chir dé ki hiéu ma Pai sé da phat trién manh mé.

Ong da phat hién mai lién hé giira cac nghiém va cac
hé sd clia phudng trinh ma ta vira hoc. Ong con néi
tiéng trong viéc gidi mat ma. Trong cudc chién tranh
gitta Phap va Tay Ban Nha héi cudi thé ki XVI, vua
Hen-ri IV da mdi éng giai nhitng ban mat ma lay duoc
cla quan Tay Ban Nha. Nhe d6 ma quan Phap da
pha dudc nhiéu &m muu cta d6i phuong. Vua Tay
Ban Nha Phi-lip Il da tuyén an thiéu séng 6ng trén
dan Ifra. Tuy nhién, ho khéng bat dudc éng.

Ngoai viéc lam toan, Vi-ét con |la mot luat su va mot
chinh tri gia ndi tiéng. Ong mat nam 1603.

F. Viete
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30.

3.

33,

54

Luyen 1Gp

Khéng giai phwong trinh, hiy tinh téng va tich cdc nghiém (néu cé) cha
moi phwrong trinh sau :

a) 4x> +2x - 5=0: b)9x% — 12x +4 =0 ;
) 5x>+x+2=0; d) 159x%> - 2x - 1 = 0.

Tim gid tri cia m dé phwong trinh c¢6 nghiém, réi tinh téng va tich cdc

nghiém theo m.

a)x2—2x+m=0; b)x2+2(111—1):{+1n2=0.
Tinh nhAm nghiém cua cdc phuong trinh :

a) 1.5x>—1.6x+0,1=0: by V3x2 - (1-+3)x-1=0:
c) (2-3)x* +23x— (2+43)=0;

d) (m-— 1)}{2—(2111+3)x+111+4=0v{3ri1n 1.

Tim hai s6 u va v trong moi trudng hop sau :

a)u+v=42 uv =441 ; b)u+v=-42, uv =-400 ;
c)u—v=>5,uv=24

Chitng t6 rang néu phurong trinh ax’+bx +c=0cb nghiém la x; va x, thi
- 2 ¥ I 5 - >
tam thirc ax™ + bx + ¢ phén tich duoe thanh nhan tir nhw sau :

axz +bx + c=ax — xp(x — xy).
fip dung. Phan tich da thirc thanh nhan tir.
a) 2x° = 5x + 3 ; b) 3x” + 8x + 2.

§7. Phuong trinh quy vé phuong trinh béc hai
Phuong trinh trung phuong
Phuong trinh tring phiong la phuong trinh ¢6 dang

ax4+bx2+c=0(a¢0).
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Nhdn xét. Phurong trinh trén khéng phai 1a phuong trinh béac hai, song cé
thé dira né vé phwong trinh bac hai bang cach ddt dn phu. Chang han, néu
dat x? = t thi ta duoc phuwong trinh bac hai at’ + bt +c = 0.

Vi du 1. Giai phwong trinh : x* — 13x% + 36 = 0. (1)
Giai
— Dat x’ = t. Diéu kién 1a t = 0. Ta duwoc moét phuong trinh bac hai déi véi
in t

2 — 13t+36=0. (2)
— Giai phwong trinh (2): A = 169 — 144 =25, JA=5,1, = # = 4 va
134 o e 5 RO S—
t) = 5~ 9. Ca hai gia tri 4 va 9 déu thoa méan diéu kiént = 0.

-Vc’iit:tl:4,tacéxzz4.3uyrax|:—2,x2=2.
'Vfritztz:g,tacé-f:_‘}.Suyrax3=—3,x4=3.

Vay phuong trinh (1) ¢6 bén nghiém : x; = -2, x, = 2, x3 = -3, x4 = 3.
Giai cdc phuwong trinh trung phiuwong :
a) 4x*+ x> - 5=0; b)3x" +4x*+1 =0.

LY - “g -,
Phudng trinh chira an  mau thic
O 16p 8 ta di biét, khi gidi phwrong trinh chita 4n & mAu thite, ta lAm nhu sau :
Buoc 1. Tim diéu kién xdc dinh cta phuong trinh ;
Bude 2. Quy déng mau thire hai v€&€ réi khir mau thife ;
Budc 3. Giai phuong trinh vira nhan duwoc ;
Buéc 4. Trong céc gid tri tim duwoc cna 4n, loai cdc gi4 tri khong thod man
diéu kién xdc dinh, cdc gid tri thod man diéu kién xdc dinh 13 nghiém cna
phuong trinh da cho.

2
B . Xx“—3x+6 |
(riai phirong trinh . = (3)
x> - 9 x—3

bang cach dién vao cac cho trémng (...) va tra loi cdc cdau hoi.

— Diéu kién : x # ... .

— Khir mGu va bién ddi, ta diwoc : x> —3x+6=...< x> —4x + 3 =0.
55
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— Nghiém ciua phuong trinh x2—4x+3=0la: X{ = oy X9 = i

Hoi xy ¢6 thoa man diéu kién ndi trén khong ? Tuong tu, doi voi x, ?

Vay nghiém cua phiwong trinh da cho la : ... .

Phuong trinh tich

Vi du 2. Giai phrong trinh : (x + 1)(:-{2 +2x—3)=0.

Gidi. (x + 1)(x* +2x - 3)=0<> x + 1 = 0 hodc x> + 2x - 3 =0.
Giai hai phrong trinh nay, ta dirge cdc nghiém cua phrong trinh
x, = -1, x, =1, x3 =-3.

E Gidi phuong trinh sau bang cach dua vé phuwong trinh tich

35.

36.

56

x3+3x2+2x=0.

Bai t&p

. Giai cac phwrong trinh trung phuong :

a)x —5x°+4=0; b)2x*'-3x*-2=0;
Giai cdc phurong trinh :

)(x+3)(x_3)+2=x(l—x); b)x+2

a

4 ogp? o gl
x+1 (x+D(x+2)

c)

Giail cac phwong trinh :
2) 3x2—5x + N(x*-4)=0"

Luyén 1Gp

. Giai phirong trinh trung phuwong.

a) Ox' -~ 10x’+1=0:
)03x ' +18x2+15=0:

. Giai cac phwrong trinh :

a) (x —3)2+ (x+4)>=23 - 3x:
by x> 4+ 2% — (x = 3P = (x - (x> - 2)
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(4)

33zt 102 3= 0,

X

2

b)5x" + 2x°—16=10- x>*
d)2x2+1zi,—4.

b)(2x> +x —4)2 - (2x - 1)?=0.



o B T s o= 1,8 d)"(xT_ﬂ—l_%—“;i,
2_
&) 214 “ o 1 ; £ 2X _ X X + & |
x2 -0 Ry X+ 1 (x +1)(x—4)

39. Giai phuong trinh bang cdch dwra vé phirong trinh tich.
) 3x = Tx = LO)2x° + (1 =+f5)x+ +f5 = 3]=0:
b) x>+ 3x2 - 2x—-6=0; ¢) (x> = 1)(0,6x + 1) =0,6x" +x ;
d) 2+ 2x- 57 =(x*- x+ 5%
40. Giai phuong trinh bang cdch dat 4n phu.
) 3>+ x)2 - 2(x>+x)- 1 =0} b) (x> —4x+2)° + x> —4x—4=0;

o) gy = Sinlarot"f ¢ X _ppXtl_g
X + 1 X

Hudng dan. a) Dat t = - X, ta ¢6 phuong trinh 3t — 2t — 1 = 0. Giai
phuong trinh niy, ta tim duoc hai gid tri ctia t. Thay moi gi4 tri cta t vira
fim dwoc vao dang thic t = x> + x, ta duwoe mét phuwong trinh ctia 4n x.
Giai moéi phuong trinh nay sé€ tim dwge gia tri cua x.

X1 X

=t hoac
X o x+1

d) Dat g

§8. Gidi bdi todn bdng céch lap phuong trinh

Vi du. Mot xurdng may phai may xong 3000 4o trong mét thoi gian quy
dinh. Dé hoan thanh sém ké& hoach, méi ngay xuwéng da may duoc nhiéu
hon 6 40 so véi s6 4o phai may trong moét ngay theo ké& hoach. Vi thé
5 ngay trude khi hét thoi han, xudng da may duwoe 2650 do0. Hoi theo k&
hoach, méi ngay xudng phai may xong bao nhiéu do ?

(siai. Goi s6 4o phai may trong | ngay theo k€ hoach 1a x (x € N, x > 0).
3000

Thoi gian quy dinh may xong 3000 4o 1a (ngay).

S6 4o thue t€ may duoc trong 1 ngay la x + 6 (4o).
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41.

43.

58

Thoi gian may xong 2650 ao l1a aiis
X+ 6

Vi xwong may xong 2650 ao trirde khi hét han 5 ngay nén ta cé phurong trinh

3000 2650
5= _
X X+ 6

(ngay).

Giai phwong trinh trén :
3000(x + 6) — 5x(x + 6) = 2650x hay x% — 64x — 3600 = 0,
A" =32% + 3600 = 4624, /A = 68,
x;=32+68=100, x,=232-68=-36,

X, = —36 khong thoa min diéu kién clia 4n.
Tra loi. Theo k& hoach, méi ngay xudng phai may xong 100 4o.

Mot manh ddt hinh chit nhdt ¢é chiéu rong bé hon chiéu dai 4 m va dién

tich bang 320 m?. Tinh chiéu dai va chiéu rong ciia manh ddt.

Bai tap
Trong lic hoc nhém, ban Hing yéu cAu ban Minh va ban Lan méi ngudoi

chon mét s6 sao cho hai s6 nay hon kém nhau 1a 5 va tich coa ching phai
bang 150. Vay hai ban Minh va Lan phai chon nhitmg s6 nio ?

Bic Thoi vay 2000 000 déng clia ngan hang dé lam kinh t€ gia dinh trong
thoi han moét nam. L€ ra cuéi nam bac phai tra ca vén lan 1ai. Song bac da
dwoc ngan hang cho kéo dai thoi han thém mét nam nita, s6 1di ciia nam dau
dirge g6p vao véi von dé tinh 1ai nam sau va 1di suat van nhur cii. Hét hai nam
bdc phai tra tit ca 1a 2420000 déng. Hoi 14i suit cho vay 1a bao nhiéu phan
tram trong moét nam ?

M6t xuéng du lich di tir thainh phé Ci Mau dén Dat Miii theo mot dudng
song dai 120 km. Trén dudng di, xuéng cé nghi lai | gid & thi trAn Nam Can.
Khi vé, xuéng di theo durdng khic dai hon dudng lic di 5 km va véi van téce
nhd hon van téc lic di 1a 5 km/h. Tinh van t6c cna xuéng lic di, biét rang
thdi gian vé bang thoi gian di.

Dé. D6 em tim diroc mét s6 ma mot nira cua nd trir di mot nira don vi roi
nhan v6i mot nira ctia né bang moét nira don vi.
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45.

46.

47.

48.

49.

50.

S1.

Luyen 1Gp

Tich cha hai s6 tur nhién lién ti€p 16n hon téng ctia ching 14 109. Tim hai
s6 do.
M6t manh dat hinh chit nhéat c¢é dién tich 240 m’. Néu tang chiéu réng

3 m va giam chiéu dii 4 m thi dién tich manh dat khéng d6i. Tinh kich thuée
ctia manh dat.

Bdc Hiép va c6 Lién di xe dap tir lang 1én tinh trén quang dudng dai 30 km,
khoi hanh cung moét Iic. Van téc xe ctia bac Hiép 16n hon van téc xe clia c6
Lién 12 3 km/h nén bic Hiép da dén tinh trire ¢6 Lién mra gid. Tinh vin téc
Xe clia moi nguoi,

Tir mot mi€ng tén hinh chir nhat ngwdi ta cat & bén gée bén hinh vubéng ¢
canh bang 5 dm dé 1Am thanh mot c4i thiing hinh hop chit nhat khéng nap cé
dung tich 1500 dm’ (h. 15). Hay tinh kich thiréc cia miéng tén lic dau, biét
rang chiéu dai cia n6é gip doéi chiéu roéng.

5dm 5dm

5dm

J ---------------- = o o o

5dm

Hinh 15

Hai d6i tho quét son mét ngoéi nha. Néu ho cling 1am thi trong 4 ngay xong
viéc. Néu ho lam riéng thi déi I hoan thanh céng viéc nhanh hon déi II 1a
6 ngay. Hoi néu 1am riéng thi méi doi phai lam trong bao nhiéu ngay dé
xong viéc ?

Miéng kim loai thit nhit nang 880 g, miéng kim loai thir hai nang 858 g.
Thé tich ctia miéng thit nhat nhd hon thé tich ctia mi€ng thit hai 1a 10 e,
nhing khéi lwong riéng ctia mi€ng thi nhit 16n hon khéi lrong riéng cia
mié€ng thit hai 1a 1 gjcrn?’. Tim khéi luvong riéng cia moéi miéng kim loai.

Neudi ta d6 thém 200 g nirée vio moét dung dich chita 40 g muéi thi néng d6

ctia dung dich giam di 10%. Hoéi truée khi d6 théem nuée thi dung dich chira
bao nhiéu nuée ?
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60

Khoang cach giita hai bén séng A va B 1a 30 km. Mot cané di tir bén A dén
bén B, nghi 40 phiit & bén B r6i quay lai bén A. K€ tir liic khéi hanh dén khi
vé t6i bén A hét tat ca 6 gio. Hiy tim van téc cla cand trong nude yvén lang,
biét rang van téc cta nurde chay 1a 3 km/h.

Tiso vang. D6 em chia duoe doan AB cho truée thanh hai doan sao cho ti s6
gitta doan 16n véi doan AB bang ti s6 giita doan nho véi doan 16n (h. 16).
Hay tim t1 s6 y.
D6 chinh 14 bai todn ma O-clit dua ra tir thé ki III trude Coéng nguyén.
Ti s6 néi trong bai todn duoc goi 1a # s6 vang, con phép chia ndi trén
duoc goi la phép chia vang hay phép chia hoang kim.

A M B

iz i B
Hinh 16
Hiong dan. Gia stt M 12 di€ém chia vdi AM > MB. Goi ti s6 c4n tim 14 x.

On tép chuong IV
Cau hoi

Hay vé d6 thi clia cic hAm s6 y = 2x%, y = —2x%, Dura vao dé thi dé tra 15i
cac cau hoi sau :

a) Néua >0 thi hAm s6 y = ax’ déng bi€n khi ndo ? Nghich bi€n khi nio ?
Véi gid tri nao cua x thi ham sé dat gia tri nho nhat ? Cé gia tri nao cua x
dé ham s6 dat gi4 tri 16n nhat khéng ?

Néu a < 0 thi ham s6 dong bi€n khi ndo ? Nghich bi€n khi ndo ? Véi gis
tri ndo clia x thi hAm s6 dat gia tri 16n nhat ? C6 gia tri ndo cia x dé hAm
s6 dat gia tri nhé nhat khong ?

b) D6 thi clia ham s6 y = ax’ cb nhirng dac diém gi (trudng hop a > 0,
trurong hop a < 0) ?

Déi véi phirong trinh bac hai ax’ + bx + ¢ =0 (a% 0), hay viét cong thic
tinh A, A'.

Khi nao thi phuong trinh vé nghiém ?

Khi nao phwong trinh ¢é hai nghiém phan biét ? Vi€t céng thitc nghiém.

Khi nao phuong trinh ¢é nghiém kép ? Vi€t cong thirc nghiém.

Vi sao khi a va c trai ddu thi phrong trinh c¢6 hai nghiém phan biét ?
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3. Viét hé thire Vi-ét déi véi cac nghiém cua phirong trinh bac hai
ax’ + bx + ¢ = O(a=0).
Neéu diéu kién dé phwong trinh ax> +bx +c=0 (a = 0) c6 mot nghiém
bang 1. Khi d6, viét cong thitc nghiém thit hai. Ap dung : nhdm nghiém
cta phrong trinh
1954x” + 21x - 1975 = 0.

Neéu diéu kién dé phuong trinh ax” +bx +c=0 (a # 0) c6 mot nghiém bang
— 1. Khi dé, viét cong thitc nghiém thi hai. Ap dung : nhdm nghiém cna
phuong trinh

2005x” + 104x - 1901 = 0.

4. Neéu cich tim hai s6, biét téng S va tich P cnia chiing.

Tim hai s6 u va v trong moi trudng hop sau :

{u—l—sz {quv:—S
a) : b) ;

uv = —8 uv = 10

5. Neéu cich giai phirong trinh trung phuong ax' +bx> +c=0 (a#0).

Tom 18t cac kién thdc cdn nhd

Hamsoy = ax~ (a#0)
a>0 a<0
Yi Yi
e -
O X X
 Ham s6 nghich bi€én khi x < 0, » Ham s6 déng bién khi x < 0,
déng bién khi x > 0. nghich bién khi x > 0.
e vy =0 la gid tri nho nhit cna * yv =0 1a gi4 tri 16n nhat cua
ham s6, dat duoce khi x = 0. ham s6, dat dwoc khi x = 0.
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Phuong trinh bac hai ax> +bx +c=0 (a=0)

A =12 dac A=b*-ac (b=2b)
* A >0 : phwong trinh c6 * A'>0 : phwrong trinh cé
hai nghiém phan biét hai nghiém phan biét
—b+JA <o A e L S/
' 2a 2 2a I a 2 a
* A =0 : phuong trinh c6 * A'=0: phrong trinh cé
nghiém kép nghiém kép
b b'
| 2 J)a 1 2 a
* A <0 : phuong trinh v6 nghiém. * A' <0 : phuong trinh vé nghiém.

Heé thic Vi-ét va ing dung

e Néu x,, x, 1a hai nghiém cua phuong trinh ax’ + bx +c=0 (a = 0) thi

K-I—X_b
I 2 N

B
KIKZ_E

* Muén tim hai s6 u va v, bi€t u + v = S, uv = P, ta giai phuong trinh

x>~ Sx+P=0.
(Diéu kién dé céuvavla Sz— 4P = 0).

* Néu a + b+ ¢ = 0 thi phrrong trinh ax” +bx + ¢ =0 (a # 0) c6 hai nghiém

C

e Néu a— b + ¢ = 0 thi phrrong trinh ax> + bx + ¢ =0 (a# 0) ¢ hai nghiém

C
C
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54.

a8,

B&i t&p
1, 1

V& d6 thi cua hai him s6 y = 7TX va y = —Exz trén cing moét hé truc
toa do.
a) Qua di€m B (0 ; 4) ké dudng thang song song véi truc Ox. N6 cat dé thi
» . . 1 . . . \ ] N ¥ N '
cua hamso6y = T X2 tai hai diém M va M'. Tim hoanh d6 cia M va M’
u = Es ~ _. 1 a7 s 5, s i
b) Tim trén d6 thi cua ham s6 y = —Exz diem N c6 cung hoanh do vdi

M, diém N' ¢6 cling hoanh d6 véi M'. Puong thang NN' ¢é song song véi
Ox khéng ? Visao ? Tim tung d6 cta N va N' bang hai céch :
— Ubc lrong trén hinh veé ;

— Tinh toan theo céng thirc.

Cho phwong trinh x> e Y= 0,

a) Giai phuong trinh.

b) V& hai d6 thiy = x> va y =X + 2 trén cung mét hé truc toa doé.

¢) Chitng to rang hai nghiém tim diroce trong cau a) 1a hoanh doé giao diém
cta hai dé thi.

56. Giai ciac phrong trinh

a)3x — 12x°+9=0: b)2x +3x°-2=0: o) x +5x°+1=0.

57. Giai cac phuwong trinh :

x2  2x x+51

2 ' — r i 5=e
a)dx —3x+1=2x+11; b)5 3 =
X 10 — 2x x + 0,5 Tx + 2
c) = : d) =y :
X=2 x*-2x 3x+1 - ox* — 1
&) 243x2 +x+ 1 =3(x + 1) : ) x2 + 242x + 4 = 3(x + 2).

58. Giai cdc phwrong trinh :

) 12x° - x>~ 02x=0: b) 5x° — x> = 5x + 1 =0.

59. Giai phuong trinh bang c4ch dat 4n phu :

2
a) 2x2 = 2x)2 +3(x> = 2x)+ 1 =0 : b)[mij —4[x+l]+3=0.
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60.

61.

63.

64.

65.

66.

Vé6i méi phuong trinh sau, di bi€t mot nghiém (ghi kéem theo), hiy tim
nghiém Kkia :
i :
a) 12x2—8x+1=0, XIZE; b)2:{2—?:{—39=0, X, = =3 ;

c)x2+x—2+\/§=0, x,:—J’E; d)x2—21m:+m—1=0, X; = 2.

Tim hai s6 u va v trong mdi truong hop sau :

aA)ut+v=12,uv=28vau>v; b)u+v=3,uv=06.

. Cho phrrong trinh 7x + 2m— 1)x — m” = 0.

a) Véi gia tri nao cia m thi phuong trinh ¢6 nghiém ?

b) Trong truong hop phuong trinh cé nghiém, dung hé thic Vi-ét, hay
tinh téng c4c binh phrrong hai nghiém ctia phwong trinh theo m.

Sau hai nam, s6 dan cua mét thanh phé tang tir 2000 000 ngudi 1én 2 020 050
nguoi. Hoi trung binh méi nim din s6 cta thanh phé dé tang bao nhiéu

phan tram ?

Bai todn yéu cau tim tich ctia mot s6 duong véi mot s6 16n hon né 2 don vi,
nhung ban Quéan nham dau bai lai tinh tich cia moét s6 duong véi mot s6 bé
hon né 2 don vi. K€t qua cua ban Quan la 120, Héi néu lam ding dau bai da
cho thi két qua phai 1a bao nhiéu ?

Mot xe lira di tir Ha N6i vao Binh Son (Quang Ngdi). Sau dé 1 gid, mot
xe Itra khac di tir Binh Son ra Ha N6i véi van tée 16n hon vén téc cua xe lira
thir nhét 12 5 km/h. Hai xe gap nhau tai mét ga & chinh gitta quing duwdng.
Tim van t6c cia moi xe, gia thi€t rang quing dudng Ha N6i — Binh Son
dai 900 km.

Cho tam gidac ABC c6 BC = 16 cm, dudng 5

cao AH = 12 cm. M6t hinh chir nhat

MNPQ ¢6 dinh M thuéc canh AB, dinh N TN

thuéc canh AC con hai dinh P va Q thube

canh BC (h. 17). X4c dinh vi tri ctia diém M H

trén canh AB sao cho dién tich clia hinh chir B Q H P C
nhat dé bang 36 cm’. Hinh 17
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Chuong Il - GOC VGl BUCNG TRON

66

Dén ong sao

§1. Géc & tém. Sé do cung

Géc AOB c6 quan hé gi
vGi cung AB ?

\_ J

- ? n
Géc o tam
DINH NGHIA
(Goc ¢o dinh tring voi tam duong tron duoc goi la géc o tam.
* Hai canh clia géc & tAm cat dudng tron tai hai diém, do d6 chia dudng
tron thanh hai cung. Véi cdc géc a (0° < o < 180%) thi cung nim bén
trong géc duge goi 1a "cung nhd" va cung nam bén ngoai gdc duoce goi 1a
"cung Ién".
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Cung AB duoc ki hiéu 132 AB . D€ phan biét hai cung c¢6é chung cdc miit 12
A va B nhir & hinh 1a), ta ki hiéu : AmB, AnB.

AmB 13 cung nhd va AnB 13 cung 16n.

Véi o = 180° thi mdi cung 13 moét nira dudng tron (h. 1b).

A m
B
D
9,
c
a) 0° <« < 180° b) a = 180°
Hinh [

F o

« Cung nam bén trong géc goi 1a cung bi chdn. O hinh 1a), AmB 1 cung
bi chan bdi géc AOB, ta con néi géc AOB chdn cung nhé AmB. o
hinh 1b), ta ciing néi géc bet COD chdn nira durdng tron.

Sé do cung
DINH NGHIA
* S6 do cita cung nho bdang sé do ciia géc o tam chdn cung dé.
e S6 do ciia cung lon bdng hiéu giita 360° va sé do ciia cung nho (cé
chung hai mit véi cung 16n).
* 86 do cita nita diwong tron bang 180°.
S6 do ciia cung AB dirge ki hiéu 13 sd AB .
Vi dy. O hinh 2, cung nhd AmB ¢6 s6 do 1a 100°, cung 16n AnB c¢6
s6 do 1a

sd AnB = 360° - 100° = 260°.
» Chu y
— Cung nho cé s6 do nhd hon 1807 ;
— Cung 16n c6 s6 do 16n hon 1807 :

— Khi hai miit cua cung trung nhau, ta ¢é "cung khéong"
v6i s6 do 0° va cung ca dudng tron cé sé do 360°. Hinh 2
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So sanh hai cung

Ta chi so sanh hai cung trong moét dudng tron hay trong hai durdng tron
bang nhau. Khi dé :

e Hai cung diroc goi la bang nhau néu chiing c¢é s6 do bang nhau ;

e Trong hai cung, cung nao c¢é s6 do lon hon dwoc goi la cung lén hon.
. e . = Y

Hai cung AB va CD bang nhau duoc ki hiéu 1a AB = CD.

Cung EF nhoé hon cung GH dwoc ki hiéu la EF < GH Tmng ’[I‘U’O‘Ilg hop
nay ta ciing néi cung GH 16n hon cung EF va ki hi¢u la GH > EF

m Hay vé mét duong tron réi vé hai cung bang nhau.

4,

Khi nao thi sdAB =sdAC +sdCB ?
Cho C 12 mo6t diém nam trén cung AB, khi dé ta néi : diém C chia cung

AB thanh hai cung AC va CB.
A

Hinh 3. Biém C ndam trén cung nho AB Hinh 4. Biém Cndm trén cung lon AB

DINH LI

Néu C 13 moét diém nam trén cung AB thi :

sdgﬁ = sdﬂ? + sng.

E Hay chiimg minh dang thitc sd AB = sd AC + sdCB trong truong hop

68

diém C nam trén cung nho AB (h. 3).

GGoi v : Chuyén s6 do cung sang s6 do clia géc & tAm chan cung dé.

B&Ii t&p

Kim gio va kim phit cua déng hé tao thanh mot gée & tAm cé s6 do 1a
bao nhiéu do6 vao nhitng thoi diém sau :

a)3gio; Db)Sgio; c¢)6gio; d)l2gi6; e)20gio?
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s

Cho hai duwong thang xy va st cat nhau tai O, trong cdc gbc tao thanh cé
g6e 40°. V& mot dudng tron tam O. Tinh s6 do ctia cde gbe & tAm xdc dinh
bai hai trong bén tia goe O.

Trén cdc hinh 5, 6, hiy diing dung cu do géc dé tim s6 do cung AmB.

Tir do, tinh s6 do cung AnB tuong @ng.

m m B
A
-, B
Hinh 5 Hinh 6
Luyen 1Gp

Xem hinh 7. Tinh s6 do ctua géc & tim AOB
va s6 do cung 16n AB.

Hai ti€p tuyé€n cua dudng tron (O) tai A va B
cit nhau tai M. Bi&t AMB = 35°.

a) Tinh s6 do clia géc O tAm tao boi hai
bin kinh OA, OB.

b) Tinh s6 do mdi cung AB (cung 16n va
cung nho).

Cho tam gidc déu ABC. Goi O 12 tAm cna
dudng tron di qua ba dinh A, B, C.

a) Tinh s6 do cdc géc & tim tao bdi hai
trong ba ban kinh OA, OB, OC.,

b) Tinh s6 do cac cung tao bodi hai trong ba
diém A, B, C.

Cho hai duong tron cung tam O véi ban kinh
khac nhau. Hai dudng thang di qua O cat hai
duwong tron do tai cac diém A, B, C, D. M.,
N, P, Q (h. 8).

69
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a) Em c¢6 nhan xét gi vé s6 do clia cdc cung nhd AM, CP, BN, DQ ?

b) Hiay néu tén cdc cung nhd bang nhau.

¢) Hiy néu tén hai cung 16n bang nhau.

M6i khang dinh sau day diing hay sai ? Visao ?
a) Hai cung bang nhau thi c¢6 s6 do bang nhau.

b) Hai cung cé s6 do bang nhau thi bang nhau.

¢) Trong hai cung, cung nao c¢é s6 do 16n hon 1a cung 16n hon.

d) Trong hai cung trén moét dwdng tron, cung nao c¢6 sé6 do nho hon thi

nhd hon.

Trén duong tron tAm O 14y ba diém A, B, C sao cho @ = 100°,

sd AC = 45°. Tinh s6 do clia cung nhd BC va cung 16n BC. (Xét ca hai
trrdng hop : diém C nam trén cung nhd AB, diém C nam trén cung 16n AB).

§2. Lién hé giua cung va day

-l"\? = am - = s
Chuyén viéc so sanh hai cung sang viéc

so sanh hai day va ngudc lai

Nguoi ta dung cum tir "cung cdng ddy" hoac
"ddy cang cung" dé chi méi lién hé gitra cung

va day c¢6 chung hai mait.

Trong mot dudng tron, mdi diy cang hai
cung phan biét. V&1 hai dinh 1i dudi day, ta

chi xét nhitng cung nho.
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10.

Pinh 1i 1

Voi hai cung nho trong mot duong tron hay trong hai duong tron
bdang nhau :
a) Hai cung bang nhau cdang hai dday bang nhau.

b) Hai ddy bang nhau cdng hai cung bang nhau.

Cu thé, véi hinh 10, ta c6 gia thi€t va két luan cua dinh 1i 1 nhir sau :
a) AB = CD = AB = CD ;
b) AB=CD = AB = CD.
Hay chimg minh dinh li trén.

Hudng dan. Chimg minh hai tam gidc OAB va
OCD bang nhau (h. 10).

Pinhli 2 Hinh 10

Voi hai cung nho trong mot duong tron hay trong hai dudng tron
bdng nhau :

a) Cunglon hon cang day lon hon.

b) Dday lon hon cdng cunglon hon.

Xem hinh 11.

Hay viét gia thiét va két ludn cua dinh Ii.

(Khéng yéu cau hoc sinh chitng minh dinh li nay).

Bai T(’jp Hinh 11
A
a) V& duong tron tAm O, ban kinh R = 2 cm. \
Neéu cich vé cung AB cé s6 do bang 60°. Hoi B
day AB dai bao nhiéu xentimét ?
b) Lam th€ nio dé chia duoc dudng tron
thanh sdu cung bang nhau nhur trén hinh 12,
Hinh [2
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11.

14.

T2

Cho hai dudng tron bang nhau (O) va (O') cat nhau tai hai di€ém A va B. Ké
cdc dudng kinh AOC, AO'D. Goi E i giao diém thit hai ctia AC véi dudng
tron (O").

a) So sianh c4dc cung nhé BC, BD.

b) Chitng minh rang B 1a diém chinh giita cha cung EBD (tie 1a diém B

chia cung EBD thanh hai cung bang nhau : ﬁﬁ = E[S).

Cho tam gidc ABC. Trén tia d6i clia tia AB 1dy mot di€ém D sao cho AD = AC.
Vé duong tron taim O ngoai ti€p tam gidc DBC. Tir O lan hrot ha cac duong
vudng goc OH, OK vé61 BC va BD (H € BC, K € BD).

a) Chirng minh rang OH > OK.

b) So sdnh hai cung nhé BD va BC.

Chitng minh rang trong mot dudng tron, hai cung bi chan gitra hai day
song song thi bang nhau.

a) Chitng minh ring dudng kinh di qua diém chinh giira ctia mot cung thi di
qua trung diém clia diy cang cung Ay. Ménh dé dio c6 ding khéng ? Hiy
néu thém diéu kién d¢ ménh dé dao ding.

b) Chitng minh rang dudng kinh di qua di€ém chinh gitta cia mot cung thi
vubng gbc voi day cang cung 4y va nguoc lai.

§3. Goc ndi tiép

a A )
Sé do clia géec BAC cb quan hé gi .‘
vGi sé do clia cung BC ? b
A C
\_ o
Binh nghia

Goc noi tiép la géc co dinh nam trén duong tron va hai canh chita hai
day cung cua dwong tron do.

Cung ndam bén trong géc dwoc goi la cung bi chdn.
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O hinh 13a) cung bi chan 14 cung nhé BC ; & hinh 13b) cung bi chan 1a
cung 16n BC.

A

b)
Hinh 13. BAC la goc noi tiép.

E Vi sao cdc goc o hinh 14 va hinh 15 khéng phdi la géc néi tiép ?

Hinh 14

Hinh 13

E Bang dung cu, hay so sanh s6 do cia géc néi tiép BAC véi s6 do ciia
cung bi chan BC trong moi hinh 16, 17, 18 duéi day.

2. Dinhli

Trong mét duong tron, sé do ciia goc noi tiép bang nita sé6 do
cua cung bi chan.
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Chitng minh. Ta phan biét ba truong hop :
— Tam dudng tron nam trén moét canh clia goc.
— Tam dudng tron nam bén trong goc.

— Tam dudng tron nam bén ngoai gbce.

a) Tam O nam trén mot canh cia géc BAC (h. 16).

Ap dung dinh 1i vé gbc ngoai cua tam gidc vio tam
gidac cian OAC, ta cé

——— 1 —

BAC = = BOC,

nhung gée o tam BOC chén cung nho BC. Vay

'Bza:%sdﬁ‘c.

b) Tam O nam bén trong géc BAC (h. 17).
Ta vé& dudng kinh AD va dua vé trudng hop a).
Vi O nam bén trong géc BAC nén tia AO nam gitra

hai tia AB va AC, diém D nam trén cung BC, ta c6
cac hé thirc

BAD + DAC = BAC,

sd]éB + sd[f;@ = sdﬁa

Theo truong hop a) va can cit vao hai hé thirc trén,
ta duoc

e l —
BAD = —sdBD

2
: — 1 —
DAC = EsdDC
S l —
BAC = D) sdBC.

c) Tam O nam bén ngoai géc BAC (h. 18).

Hoc sinh tr chitng minh, xem nhuw bai tap.

Hé qua

Trong mot duong tron :

a) Cac géc néi tiép bang nhau chdn cdc cung bdng nhau.
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h) Cdc géc noi tiép cing chdn mot cung hodc chdn cdc cung bang nhau
thi bang nhau.

c) Goc noi tiép (nhd hon hodc bang 90°) ¢6 s6 do bdang nita sé do ciia géc
o tdm cing chdn mot cung.

d) Géc néi tiép chan nita dirong tron la géc vuong.

E Hay vé hinh minh hoa cdc tinh chdt trén.

Bai t&p
15. Céc khang dinh sau day ding hay sai ?

a) Trong moét duong tron, cdc gbc noi tiép
cing chan mot cung thi bang nhau.

b) Trong mo6t dudng tron, cic goc ndi ti€p
bang nhau thi cling chan mét cung.

16. Xem hinh 19 (hai dudong tron c6 tim la
B, C va diém B nam trén dudng tron
tam C).

a) Biét MAN = 30°, tinh PCQ.
b) Néu PCQ = 136° thi MAN c6 s6 do
la bao nhiéu ?

17. Muén xdc dinh tAm cua mot dudng tron Hinh 19

ma chi ding éke thi phai 1am nhur thé no ? 8 c

18. Mot hudn luyén vién cho cau tha tip sit
béng vao cdu mén PQ. Béng duoc dat & A
cac vi tri A, B, C trén mét cung tron nhuw

hinh 20.

Hay so sanh cac goc I;EQ P%a PEEQ : Hinh 20

Luyen 1ap

19. Cho dudng tron tam O, dudng kinh AB va S 14 mot diém nam bén ngoai
durdng tron. SA va SB lan luot cat dudng tron tai M, N. Goi H 14 giao diém
cia BM va AN. Chiing minh rang SH vuéng géc véi AB.
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Cho hai dudng tron (O) va (O') cat nhau tai A va B. V& cdc dudng kinh
AC va AD chia hai dudng tron. Chitng minh rang ba diém C, B, D
thang hang.

Cho hai durdng tron bang nhau (O) va (O') cat nhau tai A va B. V& dudng
thang qua A cat (O) tai M va cat (O') tai N (A nam giita M va N). Hoi
MBN Ia tam giac gi ? Tai sao ?

Trén duwong tron (O) dudng kinh AB, 14y diém M (khic A va B). V& tiép
tuyé€n ctia (O) tai A. Pudng thang BM cat ti€p tuyén dé tai C. Chitng minh

rang ta ludén c6:
MA?=MB . MC.

Cho dudng tron (O) vad moét difém M c8 dinh khéng nim trén dudng tron.
Qua M ké hai dudng thing. Puong thang thit nhat cat (O) tai A va B. Pudng
thang thit hai cat (O) tai C va D. Chitng minh MA .MB = MC.MD.

Hiréng dan. Xét ca hai trudng hop di€ém M nam bén trong va bén ngoai
duwong tron. Trong moéi truong hop, xét hai tam gide dong dang.

Moét chiée ciu duoc thi€ét k€ nhir
hinh 21 c6 d6 dai AB =40 m, chiéu
cao MK = 3 m. Hay tinh ban kinh
ctia dwong tron chita cung AMB.

Durrng mét tam gidac vuéng, biét
canh huyén dai 4 cm va moét canh

gdc vudbng dai 2,5 cm.

Cho AB, BC, CA 1a ba day cuia
duwong tron (O). T diém chinh

Hinh 21

gitta M ctia cung AB vé day MN song song véi diy BC. Goi giao diém clia
MN va AC la S. Chitng minh SM = SC va SN = SA.
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§4. Géc tao bdi tia ti€p tuyén va day cung

P
Sé do cla gbéc BAx cb quan hé gi véi
s6 do cla cung AmB ?

.

1.  Khai niém géc tao bdi tia tiép tuyén
va day cung

e O hinh 22, xy 14 ti€p tuyén cta dudng tron
(O) tai A, ti€p diém A 1a g&c chung cna hai
tia d6i nhau. Moi tia d6 1a mot tia tiép
tuyén. Géc BAx ¢6 dinh A nam trén dudng
tron, canh Ax 1a mét tia ti€p tuyén con canh
kia chira day cung AB. Hinh 22. BAx (hode BE}{ ) la

gbc tao boi tia tiép tuyén
va ddy cung

Ta goi mé6t gbec nhu vay 1a géc tao boi tia
tiép tuyén va dday cung.

* Day AB cang hai cung. Cung nam bén trong géc 1a cung bi chan. O hinh 22,
g6c BAx ¢6 cung bi chan 12 cung nhd AB, géc BAy ¢é cung bi chan 13
cung 16n AB.

m Hay giai thich vi sao cdc g6c & cdac hinh 23, 24, 25, 26 khéng phai la géc
tao bdi tia tiép tuyén va day cung.

Hinh 23 Hinh 24 Hinh 25 Hinh 26

m a) Hay vé géc BAX tao bdi tia tiép tuyén va ddy cung trong ba truong hop sau :
BAx = 30°, BAx = 90°, BAx =120°.
b) Trong méi truong hop o cdau a), hay cho biét sé do ciia cung bi chdn.

baitap365.com H



78

Pinh li

cua cung bi chan.

Chiitng minh

D€ chitng minh dinh 1i nay ta xét ba trudng hop :
— Tam dudng tron nam trén canh chita day cung.
— Tam dudng tron nam bén ngoai gdc.

— Tam dudng tron nam bén trong géc.

B C

86 do ciia géc tao bdi tia tiép tuyén va dday cung bang nita s6 do

ol B
b
A X A
a) b) c)
Hinh 27
a) Tam O nam trén canh chita dday cung AB (h. 27a).
Ta cé : BAx = 90°,
sdAB = 180°.

Vay BAX = % sdAB.

b) Tdam O ndm bén ngoai BAX (h. 27b).
Vé duong cao OH cua tam gidc can OAB, ta ¢6 :
BAx = 6| (hai géc nay cung phu vai OAB ).

- l ——— ) ‘ N —
Nhung O = EAOB (OH la tia phan giac cua AOB ),
— 1 — — —_
suy ra BAx = EAOB . Mat khac AOB =sdAmB,
| —_—

vay BAx = 5 sdAmB .

c) Tam O nam bén trong BAX (h. 27¢).
Hoc sinh tur chitng minh, coi nhur bai téap.
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E Hay so sdanh soé do ciia BAx, ACB vdi 56 do

31.

cia cung AmB (h. 28).

Hé qua
Trong mét duong tron, géc tao boi tia tiép
tuyén va day cung va géc néi tiép cung chan

mot cung thi bang nhau.

Hinh 28

Bai ta&p
Cho duong tron tam O, dudng kinh AB. LAy diém P khic A va B trén
dwong tron. Goi T 14 giao diém ctia AP véi tiép tuyén tai B clia durdng tron.
Chirng minh
APO = PBT .

Cho hai dudng tron (O) va (QO') cat nhau tai A va B. Tiép tuyén tai A cna
durong tron (O') cat dudng tron (O) tai diém thit hai P. Tia PB cat durdng tron
(O') tai Q. Chitng minh dudng thang AQ song song véi ti€p tuyén tai P clia
duong tron (O).

Cho hai dudng tron (O) va (O') cat nhau tai A va B. Tié€p tuyén ké tir A doi
v6i dudng tron (O") cat (O) tai C va d6i véi dudng tron (O) cat (O') tai D.

Chirng minh CBA = DBA .

Chitng minh dinh li ddo ctia dinh li vé goc tao boi
tia ti€p tuyén va day cung, cu thé 13 :

Néu géc BAx (v6i dinh A nam trén dudng tron, mot
canh chita diy cung AB), c6 s6 do bang ntra s6 do "‘ x

cia cung AB cang diy d6 va cung nay nam bén i 55
% . C e - i inh
trong gbéc dé thi canh Ax la moét tia tiép tuyén cua

duwong tron (h. 29).

GGoi y. C6 thé chitng minh trire ti€p hoac chitng minh bang phan chitng.

Luyén 1ap
Cho duong tron (O ; R) va day cung BC = R. Hai ti€p tuyén cua dudng tron
(O) ta1 B, C cat nhau & A. Tinh ABC BAC
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Cho duwong tron tam O dudng kinh AB. M6t tiép tuyén cua duong tron tai P
cat dudng thang AB tai T (di€ém B nam giita O va T).
Chitng minh BTP + 2.TPB = 90° .

Cho A, B, C 1a ba di€ém trén moét dudng tron. At 1a ti€p tuyén cna dudng
tron tai A. Pudng thang song song véi At cat AB tai M va cat AC tai N,
Chirng minh AB . AM = AC . AN.

Cho dwdng tron (O) va diém M nam bén ngoai dudng tron dé. Qua diém M
ké ti€p tuyén MT va cat tuyén MAB.

Chitng minh MT? = MA . MB.

Trén bd bién c¢6 moét ngon hai dang cao 40 m. Véi
khoang cach bao nhiéu kilébmét thi ngudi quan sat trén
tau bat dau tréng thiay ngon dén nay, biét rang mat
ngudi quan sat & do cao 10 m so véi mure nude bién va
ban kinh Tr4i DAt gAn bang 6 400 km (h. 30) ? Hinl 30

Hudng dan. Ap dung két qua clia bai tap 34.

§5. Géc c6 dinh ¢ bén trong dudng trén.
Géc cbé dinh & bén ngodi dudng trén

/‘

Sé do cla gbéc E va sé do
cla géc DFB c6 quan hé gi
vGi s6 do cla cac cung AmC
vaBnD ?

-

Géc c6 dinh 8 bén trong dudng tron

Trong hinh 31, géc BEC c¢6 dinh E nam bén trong
duwdng tron (O) duwoc goi 14 géc ¢o dinh o bén trong
dirong tron.

Ta quy wée rang mdi géc cé6 dinh & bén trong dudng
tron chan hai cung, mét cung nam bén trong gbc va

cung kia nam bén trong gbéc déi dinh cliia né. Trén
T .

hinh 31, hai cung bi chan ctia géc BEC la ﬁf@ va AmD .
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DINH LI

S6 do ctia géc c¢é dinh o bén trong duong tron bdng nita tong sé
do hai cung bi chan.

m Hay chitng minh dinh i trén. D m A

Goi y. Xem hinh 32. Sir dung géc ngoai A
cia tam gidc, chitrng minh :

s(:l’]f3#1ﬂ'1(i1 + sdm
2 B n

Hinh 32

BEC =

2. Goé6c cé6 dinh & bén ngoai dudng tron

Céc gbce trén cdc hinh 33, 34, 35 c¢6 dac diém chung 14 : dinh nam ngoai
dudng tron, cdc canh déu cé di€ém chung véi dudng tron. Méi gée dé
dwoc goi 1a géc ¢é6 dinh o bén ngoai duong tron. Mbi gbe ¢6 dinh & bén
ngoai dirdng tron ¢6 hai cung bi chan. D6 14 hai cung nam bén trong gbc.

C
E
@
B
Hinh 33. Goc BEC co Hinh 34. Géc BEC co mot canh  Hinh 35. Géc BEC ¢6 hai
Iai canh cat duong tron, la tiép tuvén tai C va canh kia canh la hai tiép tuyén
hai cung bi chdn la hai cung  la cdt tuyén, hai cung bi chan tai Bva C, hai cung
nho AD va BC. la hai cung nho AC va CB bi chan la cung nho BC

va cung lon BC

DINH LI

86 do ciia goc c6 dinh o bén ngoai duong tron bang nita hiéu sé
do hai cung bi chan.
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m Hay chitng minh dinh i trén.

GGoi y. Str dung gbc ngoai cua tam giac trong ba truedong hop ¢ hinh 36, 37,
38 (c4c cung néu ra duwéi hinh 1a nhitng cung bi chan).

Hinh 36 Hinh 37 Hinh 38
. £ e . T s
— d BC - sdAD o d BC - sdCA — e
BEC - S S BEC - S 5 poe sd AmC - sdAnC
2 2 2
Bl taip

36. Cho dudng tron (O) va hai day AB, AC. Goi M, N lan luot 1a diém chinh
giita cia ABva AC. Puong thang MN cat day AB tai E va cat day AC
tai H. Chimg minh tam giac AEH 1a tam giac cén.

37. Cho dudng tron (O) va hai diy AB, AC bang nhau. Trén cung nho AC liy
mot di€ém M. Goi S 12 giao di€m ctia AM va BC. Chitng minh ASC = MCA .

38. Trén mo6t dudng tron, 1y lién ti€ép ba cung AC, CD, DB sao cho
sd AC= sd CD= sd DB = 60°. Hai duwong thang AC va BD cat nhau tai E.
Hai ti€p tuyén cta dudng tron tai B va C cat nhau tai T. Chitmg minh rang :

a)ﬁ:ﬁf;

b) CD 14 tia phan gidc chia BCT.
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9.

40.

41.

Luyen 1Gp

Cho AB va CD la hai dudng kinh vuéng géc cua duong tron (O). Trén cung
nhé BD 1dy mot di€ém M. Ti€p tuyén tai M cat tia AB & E, doan thang CM
cat AB ¢ S. Ching minh ES = EM.

Qua diém S nam bén ngoai dudng tron (O), v& ti€p tuyén SA vi cét
tuyén SBC ctia dudng tron. Tia phan gide ctia géc BAC cat day BC tai D.
Chitng minh SA = SD.

Qua diém A nam bén ngodi dudng tron (O) vé& hai cit tuyén ABC vi AMN

sao cho hai dudng thang BN va CM cat nhau tai mot di€m S nam bén trong
dudng tron.

Chitng minh

A+ BSM = 2CMN .
Cho tam gidc ABC noi ti€p dudng tron. P, Q, R theo thit tir 13 cdc di€ém chinh
gilta ctia cac cung bi chan BC, CA, AB bdi cic géc A, B, C.

a) Chitng minh AP | QR.
b) AP cat CR tai I. Chitng minh tam gidc CPI la tam gidc can.

Cho dudng tron (O) va hai diy cung song song AB, CD (A va C nam trong
cling mot nira mat phang bd BD) ; AD cat BC tai L.

Chitng minh AOC = AIC.

§6. Cung chiia géc

F N
Liéu ba diém M, N, P cé clng M :
thuéc moét cung tron cang day 4P

N
AB hay khéng ? | V
e A B J

Bai toan quy tich "cung chtira goéc"
1) Bai todn. Cho doan thang AB va géc o, (0° < o < 180°). Tim quy tich

(tap hop) cdc di€ém M thoa man AMB = o (Ta ciing noéi quy tich cac
diém M nhin doan thang AB cho truée dudi géc o).

baitap365.com o



84

Cho doan thdng CD.

a)Véba diéem N,.N,,N; sao cho CNl[j = CNz[j == (_ZN3D = 90°.
b) Chitng minh rdang cdc diém N;,N,,N; ndm
trén duong tron diuong kinh CD.

Vé mot géc trén bia cimg (chang han, géc 15°). Cdt
ra, ta diwoc moét mdu hinh nhw phan gach chéo o
hinh 39. Pong hai chiéc dinh A, B cach nhau 3 cm
trén mot tam go phdng.

Dich chuyén tdm bia trong khe ho sao cho hai canh
cua goc luon dinh sdt vao hai chiéc dinh A, B.
Ddanh ddu cdac vi tri My, My, M3, ..., My, ciia
dinh géc (AM,B = AM,B = ... = AM,,B =75°).

Qua thie hanh, hay dw dodn qu¥ dao chuyén dong cuia diém M.

Theo du dodn trén, ta sé chitng minh quy tich cin tim 14 hai cung tron.
Chitng minh

a) Phan thudn (h. 40).

Trude hét, ta hdy xét mot nita mat phang c¢6 bd 1a dudng thang AB.

GiA sit M 1 diém thod min AMB = o, vA nim trong nira mat phang dang
xét. Xét cung AmB di qua ba di€ém A, M., B.

Hinh 40

Ta s&€ chitng minh tam O cta dudng tron chita cung dé 12 mét diém co
dinh (khong phu thuéc M). Thuc vay, trong nira mat phang bd AB khéng
chita M, ké tia ti€p tuyén Ax ctia dudng tron di qua ba diém A, M, B thi
gbc tao bdi Ax va AB bang o, do d6 tia Ax ¢6 dinh. Tam O phai nam
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trén dudng thang Ay vudbng géc véi Ax tai A. Mit khdc, O phai nam
trén dudng trung truc d cia doan AB. Tir d6 giao diém O ctia d va Ay 13
diém c6 dinh, khong phu thuéc M (vi 0° < o < 180° nén Ay khéng
vuéng géc véi AB va do dé Ay luén cat d tai ding mot diém). Vay M
thudc cung tron AmB cé dinh.

b) Phdn ddo. Liay M' 12 mét diém thu6éc cung AmB (h. 41), ta phai
ching minhAM'B = . That vay, vi AM'Bla gbe noi tiép, xABIa goc tao

boi tia ti€p tuyén va day cung, hai gbéc nay cung chan cung AnB nén
AM'B = xAB = .

MI
Hinh 41 Hinh 42

Tuong tu, trén nira mit phang d6i chia nira mit phang dang xét, ta con cé
cung Am'B d6i xtng véi cung AmB qua AB ciing c¢6 tinh chit nhu
A

AmB (h. 42).

Mbéi cung trén duoc goi 12 mot cung chita géc o dung trén doan thdng

AB, tiic 13 cung ma véi moi diém M thudc cung dé, ta déu cé AMB = a.

c¢) Két ludan. Vi doan thang AB va géc o (0° < o < 180°) cho trude thi

quy tich cac diém M thod man AMB = o la hai cung chita géc o dung
trén doan AB.

» Chi y
e Hai cung chita géc o ndéi trén 1a hai cung tron déi xitng véi nhau qua AB.
« Hai di€ém A, B duoc coi 1a thuéce quy tich.

¢ Khi oo = 90° thi hai cung AmB vd Am'B 13 hai nira dudng tron dudng
kinh AB. Nhu vay ta c¢6 : Quy tich cdc diém nhin doan thang AB cho
trioc duwoi mot goc vuong la diwong tron duong kinh AB.
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46.

47.

86

* Trong hinh 41, mﬁnB la cung chita géc o thi E la cung chita goéc
1807 — a.

2)Cachvé cung chita goc a. (Xem hinh 40a, b).

— V& dudng trung truc d cta doan thang AB.

— Vé tia Ax tao véi AB goc a.

— V& duong thang Ay vuodng géc véi Ax. Goi O la giao diém chia Ay véi d.
— V& cung AmB, tim O, ban kinh OA sao cho cung nay nam & nira mat
phang bd AB khong chia tia Ax.

T ey

AmB duoc vé nhu trén 1a mot cung chita goc a.

Cach giai bai toan quy tich

Muén chitng minh quy tich (tip hop) cdc diém M thoa min tinh chat T 1a
mot hinh H nao dé6, ta phai chitng minh hai phan :

Phdn thudn : Moi diém c6 tinh chit ¢ déu thu6c hinh H.

Phdn ddo : Moi diém thuéc hinh H déu c6 tinh chat .

Két ludn : Quy tich (hay tap hop) cdc diém M c6 tinh chat T 14 hinh H.

(Théng thudng véi bai toan "Tim quy tich..." ta nén du dodn hinh H trudc
khi chitng minh).

Bai tap
Cho tam gidec ABC vuéng & A, c6 canh BC ¢6 dinh. Goi I 13 giao diém clia
ba dudng phan gidc trong. Tim quy tich di€m I khi A thay déi.

Cho céc hinh thoi ABCD cé canh AB ¢6 dinh. Tim quy tich giao diém O clia

hai dudng chéo ctia cic hinh thoi dé.

Dung mo6t cung chita géc 55° trén doan thang AB = 3 cm.

o
Goi cung chifa géc 55° & bai tap 46 1A AmB . Ldy diém M, nam bén trong v
diém M, nam bén ngoai dudng tron chita cung nay sao cho M, M, va cung

AmB nam cling mot phia d6i véi dudng thang AB. Chiing minh rang :

a) AM,B > 55° : b)AM,B < 55°.

baitap365.com



48.

49.
S0.

S1.

—

Luyen 1Gp

Cho hai diém A, B c6 dinh. Tir A v& céc ti€p tuyén véi cdc dudng tron tam B
¢6 ban kinh khéng 16n hon AB. Tim quy tich céc ti€p diém.
Dung tam gidc ABC, biét BC =6 cm, A = 40°va duong cao AH =4 cm.

Cho dudng tron dudng kinh AB ¢6 dinh, M 13 mét di€m chay trén dudng tron.
Trén tia d6i clia tia MA 14y diém I sao cho MI = 2MB.

a) Chiing minh AIB khong doi.

b) Tim tap hop cdc diém I néi trén.

Cho I, O lan luot 1a tAm dudng tron noi ti€p, tAm dudng tron ngoai ti€p tam
gide ABCvéiA = 60° . Goi H 1a giao diém clia cdc dudng cao BB' va CC.

Chitng minh cic diém B, C, O, H, I cling thuéc mot dudng tron.

"Gée sut" ctia qua phat dén 11 mét 1a bao nhiéu dé ? Biét rang chiéu rong
cAu mon 1a 7,32 m. Hay chi ra hai vi tri khdc trén sin cé cuing "géc sit" nhu
qua phat dén 11 mét.

§7. Ta gidc ndi tiép

Ta ludn vé dugc mét dudng tron di qua cac dinh clia mét
tam giac. Phai chang ta cling lam dudc nhu vay déi véi
mot td giac ?

\. /

Khai niém tir giac noi tiép

a) Vé mét duong tron tam O roi vé mot tir gide cé tdt cd cdc dinh nam
trén duong tron do.

b) Vé mét duong tron tdm 1 roi vé mot tir gide ¢é ba dinh nam trén dirong
tron doé con dinh thir tu thi khéng.

DINH NGHIA. Mot tir gidgc 6 boén dinh ndm trén mot dwong tron dioc
goi la fir gidc noi 1iép duong tron (goi tat la fir gidc noi tiép).

Vidu. T gidc ABCD l1a tir gidc noi ti€p (h. 43). Tt gidc MNPQ khong 12
tir gidc noi ti€p (h. 44).
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O hinh 44, khong thé c6 mot dudng tron ndo di qua ca bén dinh M, N, P, Q.

P

Hinh 43 Hinh 44

Pinh li

Trong mot tit gidc noi tiép, tong sé do hai géc doi nhau bang 180°.

Xem hinh 45. Hay chung minh dinh li trén.

Huong dan. Cong s6 do cna hai cung ciing cang
mot day .

Binh li déo Hinh 45

Néu mot tir gidc ¢6 téng s6 do hai géc déi nhau bang 180° thi tir
gidc doé néi tiép duwoc duong tron.

Chitng minh
Gia sur tit giac ABCD cé B+ D = 180°.

B
Ta v€ duong tron tam O qua A, B, C (bao gid ciing A / \
vé duoc dudng tron nhu vay vi ba diém A, B, C
khéng thang hang). Hai di€ém A va C chia dudng
tron (O) thanh hai cung ABC va AmC, trong doé

AmC 13 cung chita géc (180° — ]§) dung trén doan
thang AC. ﬂMat khac, tior gia thi€t suy ra m -
D =180° - B. Viy diém D nam trén cung AmC Hinh 46

noi trén. Tiie 14 t& gidc ABCD cé ca bén dinh nam
trén duong tron (O) (h. 46).
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4.

56.

57

B&i t&p

Biet ABCD la tit gidc noi ti€p. Hay dién vao 6 tréng trong bang sau (néu c6 thé) :

Truong hop

Gée 1) 2) 3) 4) J) 0)
A 80° 60° 95°
B 70° 40° | 65°
C 105° 74°
D 15" 98°

Ta giac ABCD cé ABC + ADC = 180° . Chitng minh rang cic dudng

trung trire clia AC, BD, AB ciling di qua mét diém.

Cho ABCD 1 mét tit gidc noi ti€p dudng tron tam M, biét DAB = 80°,
DAM = 30° BMC = 70°.

Hiy tinh s6 do céc gbc ﬂB BEEI AﬂB ]ﬁﬁ: Aﬁ, MCD va BCD.

Luyen 1Gp

Xem hinh 47. Hay fim s6 do cdc géc cua tir gidc ABCD.

Hinh 47
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Trong cdc hinh sau, hinh nao néi ti€p duoc trong mot dudng tron :

Hinh binh hanh, hinh chir nhat, hinh vuéng, hinh thang, hinh thang
vuoéng, hinh thang can ? Vi sao ?

89




S8.

59.

60.

90

Cho tam gidc déu ABC. Trén nira mat phang bd BC khéng chita dinh A, 14y

[ ——

diém D sao cho DB = DCva DCB = SACB.
a) Chimg minh ABDC la tit gidc ndi ti€p.

b) X4c dinh tAm cua duong tron di qua
bén di€m A, B, D, C.

Cho hinh binh hanh ABCD. Dudng tron
di qua ba dinh A, B, C cit dudng thang
CD tai P khac C. Chimg minh AP = AD.

Xem hinh 48. Ching minh QR // ST.

Hudng dan. Xét cap gbéc so le trong Hinh 48
PST, SRQ .

§8. Pudng trén ngoai tiép.
Pudng tron ndi tiép

4 N
Ta da biét, véi bat ki tam giac nao cling cé mét dudng

trdn ngoai ti€p va mét dudng tron ndi tiép.
Con vdéi da giac thi sao ?
S 7

Binh nghia

Xem hinh 49, Ta néi duong tron (O ; R) A B
la duong tron ngoai ti€p hinh vuéng r
ABCD va ABCD la hinh vuéng noi ti€p 0
duong tron (O ; R).

D C
Puong tron (O ; 1) la dudng tron noi

tié‘ap hinh vuéng ABCD va ABCD Ia Hinh 49. Hai duong tron dong tim
hinh vuéng ngoai ti€p dudng tron (O ; r). (O:R)va (O: 1) Vi t = R_;E
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DINH NGHIA

1) PBuong tron di qua tdt ca cdc dinh cua mét da gidc dwoc goi la
duong tron ngoai tiép da gidc va da gidc dwoc goi la da gidac noi
tiép duong tron.
2) Pudng tron tiép xiic véi tdt ca cdc canh cua mét da gidc diwoc goi
la duwong tron néi tiép da gidc va da gidc duoc goi la da gidc ngoai
tiép duong tron.

H a) Ve duong tron tam O ban kinh R =2 cm.

61.

b)Vé mét luc gidac déu ABCDEEF 6 tdt ca cdc dinh nam trén duong tron (O).
¢) Vi sao tam O cdch déu cdc canh ciua luc gidc déu ? Goi khodng cdch
nay la r.

d)Vé duong tron (O ; 1).

Pinh Ii

Badt ki da gidc déu nao cing cé mot va chi mot diwong tron ngoai

tiép, c6 mot va chi mét duong tron néi tiép.

(Khéng yéu ciu hoc sinh chirmng minh dinh 1i nay).

Trong da gidc déu, tAm clia dudng tron ngoai ti€p trung véi tAm cla
dudng tron noi ti€p va duoe goi 1a tdm cia da gidce déu.

Bai t&p
a) V& duong tron tam O, ban kinh 2 cm.

b) V& hinh vuéng néi ti€p dudng tron (O) & cau a).

¢) Tinh ban kinh r cia dudng tron ndi ti€p hinh vuéng & cau b) roi vé dudng
tron (O ; 1).

a) Vé tam gidc déu ABC canh a = 3 cm.

b) V& ti€p dudng tron (O ; R) ngoai ti€p tam gidc déu ABC. Tinh R.
c) V& ti€p dudng tron (O ; r) nodi ti€p tam gide déu ABC. Tinh r.
d) V& ti€p tam gidc déu ITK ngoai ti€p dudng tron (O ; R).
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64.

92

Vé hinh luc gidc déu, hinh vuéng, tam gidc déu cung nodi ti€p dudng tron
(O ; R) r6i tinh canh cuia cdc hinh d6 theo R.

Trén duong tron ban kinh R 1an lirot dat theo cting mét chiéu, ké tir di€m A,
ba cung AB, BC, CD sao cho sdAB = 60°, sd BC = 90° vasdCD =120°,

a) Tu giac ABCD la hinh gi ?

b) Chitng minh rang hai dudng chéo cna tir gide ABCD vuéng gée véi nhau.
c¢) Tinh d6 dai cdc canh cua tir gidec ABCD theo R.

§9. D6 dai duong tron, cung tron

Néi : "P6 dai dudng tron bang ba l1an dudng kinh
cla nd" thi ding hay sai ?

Cong thirc tinh do dai dudng tron
"D6 dai duong tron” (con goi la "chu vi hinh tron") duoc ki hiéu la C.
Do dai C clia moét dudng tron ban kinh R (h. 50) duoc tinh theo céng thire

C=2nR.

Néu goi d 1a duong kinh dudng tron (d = 2R) thi

C = nd.

o | |

7 (doc 12 "pi") 1a ki hiéu ciia moét s6 vo t1 ma gia
tri gin ding thuong duwoc 1dy la =~ 3,14.

Em hay tim lai sé m bang cdach sau :

Vat liéu : Tam bia, kéo, compa, thudc cé chia
khoang, soi chi.

Hinh 30

a) Ve trén bia nam duong tron tam O;,0,, Oz, O4, Oy co ban kinh
khac nhau.

b) Cdt ra thanh nam hinh tron.

¢) Do chu vi ndm hinh tron dé bang soi chi (cang chinh xdc cang tét).
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d) Dién vao bdang sau (don vi do dai : cm) :

Puong tron (Op) | (Oy) | (O3) [ (O4) | (Os)

Duwong kinh d

Dé dai C cua duong tron

C

d

e) Néu nhdn xét.
2. Cong thuce tinh do dai cung trén

m Hay dién biéu thite thich hop vao cdac ché tréng (...)
trong day ldp ludn sau :
Duong tron bdan kinh R (itng véi cung360°) ¢6 do
dai la ....

<

- iop 5 o seonson: SANULY
Vay cung 1°, ban kinh R ¢é do dai la —— = ... )
d. : 360 Hinh 51
Suy ra cung n°, bdn kinh R cé dé dai la ...
o Trén duong tron bdan kinh R, doé dai | cua mét cung n°® (h.31) dicoe tinh
theo cong thiic :

_ 7Rn
180

93
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65.

94

So

¢ T may nghin nadm trudc Céng nguyén, con ngudi da thay rang gitra do dai
duong tron va dudng kinh clia né cé mot cai gi d6 rang budc, khéng déi va qua
nhiéu lan kiém nghiém trong thuc té€, ngudi xua da thay dudng tron dai gap
khoang ba 1an dudng kinh ctia né.

Nam 1736, O-le dung = dé biéu thi ti sé gitra dé dai dudng tron C va dudng
kinh d ctia né :

—gE

d
e Trai qua nhiéu nam trong lich s&, ngudi ta da mat nhiéu céng sic dé tinh gia
tri gan dung cla . Sau day la mot sé vi du.
Ngudi Ai Cap cé dai cho rang = 3,16.
Ngusi La Ma ldy n ~ 3,12.
Ngudi Ba-bi-lon lay T = 3% ~ 3125.

Ac-si-mét tinh dugc T 3%-
Truong Hanh, ngudi Trung Quéc & thé ki Il 14y m~ 10 ~ 3,162. Vao thé ki V,
Té Xung Chi lay 1 = 3,1415926.

o) Viét Nam, cac cu ta dung quy tac "quan bat, phat tam, tén ngl, quan nhi",
theo do ta—=232.

Vao thé ki XVI, nha toan hoc Blrc Ru-d6n-phd tinh duge sé n véi 35 chii s6 thap
phan va 6ng dé nghi khac gia tri nay 1én mé clia éng.

N&m 1767, LAm-be (nha toan hoc Birc) chimg minh dudc = 1a s6 vé ti.

N&am 1882, Lin-do-man (nha toan hoc Biic) chimlng minh dudc = 14 s6 siéu viét,
nghia la né khéng phai 1a nghiém clia mét da thirc khac khéng véi hé sé hiiu ti.

Nam 1973, 8 Phap, bang may tinh dién tlr, ngudi ta da tinh gan dung sé = vdi
mot triéu chir s6 thap phan. Nam 1989, cling bang may tinh dién tl, ngudi ta da
tinh duoc gia tri gan dang cla n véi 4 ti chir sé thap phan.

Bai ta&p
LAy gid tri gin dung cta 7 1a 3,14, hiy dién vio cdc 6 tréng trong bang sau

(don vi d6 dai : cm, lam tron két qua dén chir s6 thap phan thi hai) :

Béan kinh R cua dudng tron 10 3

Duong kinh d cua durdng tron 10 3
D6 dai C cua dudng tron 20 25,12
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66. a) Tinh do6 dai cung 60° ctia mét dudng tron ¢6 ban kinh 2 dm.
b) Tinh chu vi vanh xe dap c6 duong kinh 650 mm.

67. Lay gii tri gAn ding cua 7 1a 3,14, hiy dién vao 6 tréng trong bang sau (1am
tron két qua dén chir s6 thap phan thi nhét va dén do) :

Béan kinh R cta duong tron | 10 cm 2l cm | 6,2 ¢
S6 do n” clia cung tron 00° 50° 41° 257
D6 dai / ciia cung tron 35,6 cm [20.8 cm 0.2 cm

68. Cho ba diém A, B, C tlrlffmg hang sao cho B nam
gitta A va C. Chimg minh rang d6 dai cta nira
durdng tron dirdng kinh AC bang téng cdc do dai
ctia hai ntra duwdng tron dudng kinh AB va BC.

69. May kéo noéng nghiép c6 hai banh sau to hon hai
banh truéde. Khi bom cang, banh xe sau cé durdng
kinh 1a 1,672 m va banh xe truréc c6 dudng kinh 1a 88 cm. Hoéi khi banh xe sau

lan duoc 10 vong thi banh xe trude lan duwoc may vong ?

Luyen 1ap
70. VE lai ba hinh (tao boi cdc cung tron) dudi day va tinh chu vi méi hinh (c6
gach chéo) :
A i
el £!
o] ol
-] ]
| |
H §
p == e e =
4 om
Hinh 52 Hinh 33 Hinh 54
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71.

73

74.

5.

76.

96

VEé lai hinh tao bdi cdc cung tron duéi day véi tam lan luot 1a B, C, D, A theo
dung kich thwée da cho (canh hinh vuéng ABCD dai 1 cm). Néu cach vé
dirong xoan AEFGH. Tinh d6 dai dudng xoan dé.

Hinh 55

Banh xe ciia moét rong roc ¢é chu vi la
340 mm. DAy cua-roa bao banh xe theo
cung AB c6 do6 dai 200 mm. Tinh gbéc
AOB (h. 56).

Duong tron 16n cua Triai D4t dai
khoang 40000 km. Tinh ban kinh
Te4i DAt Hinh 56

V1 do cua Ha Noi 14 20°01" . Méi vong kinh tuyén ctia Trai Dat dai khoang
40 000 km. Tinh d6 dai cung kinh tuyén tir Ha N6i dén xich dao.

Cho duong tron (O), ban kinh OM. V& dudng tron tam O, B
dwrdng kinh OM. M6t bdn kinh OA cua dudng tron (O) cat
duong tron (O') 0 B. m
I e o~ 3 O

Chitng minh MA va MB c6 do dai bang nhau. /
Xem hinh 57 va so sanh dé dai ciia cung AmB véi do dai dudng Fy
gap khic AOB.

Hinh 57
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§10. Dién tich hinh tron, hinh quat tron

Khi ban kinh tdng g&p dbi thi dién tich hinh tron
cb tédng gép ddi khéng ?

1. Cong thure tinh dién tich hinh tréon

Dién tich S ctia mét hinh tréon ban kinh
R (h. 58) duoc tinh theo cong thire
S= mR?.

Hinh 58

2. Cach tinh dien tich hinh quat trén

Hinh quat tron 12 mét phian hinh tron
gi6i han boi mét cung tron va hai ban
kinh di qua hai mit cia cung doé.

O hinh 59, ta ¢6 hinh quat tron OAB,

" # # 0
taim O, ban kinh R, cung n".

Hinh 59

H Hay dién biéu thite thich hop vao cdc ché tréng (..) trong day lap
luan sau :

Hinh tron bdan kinh R (img voi cung360°) ¢é dién tich la ... .
Vay hinh quat tron bdn kinh R, cung 1° ¢é dién tich la ... .

Hinh quat tron bdn kinh R, cung n° ¢é dién tich S= ... .

2 nRn E Shun nRn
7 R TRg

180 2

A T " [R
dai/ cta cung n° cta hinh quat tron. Vay S = 5

chinh 1a doé

L - u i z . .
Biéu thie con co thé viét la
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71,
78.

9.
30.

98

Nhu vay, dién tich hinh quat tron ban kinh R, cung n® duoc tinh theo
cong thirc

‘nR211 IR
g = Py b
360 VT

(/ 12 d6 dai cung n° cua hinh quat tron).

BaIi t&p
Tinh dién tich hinh trén néi ti€p mét hinh vuéng cé canh 1a 4 cm.

Chan mét déng cat dé trén mot nén phang nam ngang 12 mot hinh tron
c6 chu vi 12 m. Hoi chan déng cat d6 chi€ém mot dién tich 1a bao nhiéu
mét vuoéng 7

Tinh dién tich mét hinh quat tron ¢ ban kinh 6 cm, s6 do cung 1a 36°.

Mét viron ¢6 hinh chir nhiat ABCD ¢6 AB =40 m, AD = 30 m.

Ngudi ta mudn bude hai con dé & hai gée vuon A, B. C6 hai cdch bube :
* Méi day thirmg dai 20 m.

* M6t day thirng dai 30 m va day thimg kia dai 10 m.

7 o= o - 5 w ~ G # " 7 . A - . i~
Hoi véi cach bude nao thi dién tich ¢6 ma ca hai con dé cé thé an duoc sé

16n hon (h. 60)?
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31.

33.

Dién tich hinh tron s€ thay
doi thé nio néu :
a) Ban kinh tang gip doéi ?
b) Ban kinh tang gip ba ?
¢) Ban kinh ting k lan (k> 1) ?
a) b)

Hinh 61

Dién vao 6 tréng trong bang sau (lam tron két qua dén chir s6 thip phéin
thir nhat) :

Ban kinh bo dai Dién tich S6 do cla Dién tich
dudng tron | duong tron hinh tron cung tron hinh quat tron
(R) (©) (S) (n”) cung n°

13.2 cm 47.5°
2.5 cm 12,50 (:1112
37,80 cm? 10,60 cm”
Luyén tap N

a) V& hinh 62 (tao bdi cdc cung tron)
vol HI = 10 em va HO = Bl = 2 em.
Neéu cach vé.

b) Tinh dién tich hinh HOABINH

(mién gach soc).

c) Chimg to6 rang hinh tron dudng
kinh NA c6 cung dién tich véi hinh A
HOABINH dé. Hinh 62

a) Vé lai hinh tao boi cic cung tron
xuat phat tir dinh C cua tam gidc
déu ABC canh 1 cm. Néu cdch vé F ‘
(h. 63). c

D
b) Tinh dién tich mién gach soc. Hinh 63
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83.

36.

87.

h BB

10.

100

Hinh vién phan la phan hinh tron giéi han boi mét cung va diay cang cung
iy. Hay tinh dién tich hinh vién phan AmB, biét g6c & tam AOB = 60° va
ban kinh duong tron la 5,1 cm (h. 64).

Hinh 64 Hinh 65
Hinh vanh khdn 1a phan hinh trén nam gitra hai dudng tron déng tam (h. 65).
a) Tinh dién tich S ctia hinh vanh khan theo R, va R, (giasir R; > R, ).
b) Tinh dién tich hinh vanh khan khi R; = 10,5 ecm, R, = 7.8 cm.

LAy canh BC cna moét tam gide déu lam dudng kinh, vé moét nira dudng tron
vé cling moét phia véi tam gidc 4y doi véi dudng thang BC. Cho biét canh
BC = a, hay tinh dién tich cta hai hinh vién phan duoc tao thanh.

On tap chuong Il
Cdau hoi
Gbe 6 tam la gi ?
Goce noi ti€p 1a gi ?
Gée tao boi tia ti€p tuyén va day cung la gi ?
Tir gidac nodi ti€p la gi ?
Véi ba diém A, B, C thudéc moét duong tron, khi nao thi
sdAB = sdAC + sdCB ?

Phat bi€u cdc dinh 1i vé m&i quan hé giira cung nho va day cang cung dé
trong mot dudng tron.

Phat bi€u dinh 1i vi hé qua vé cdc gbée ndi ti€p ciing chan mot cung,
Ph4t bi€u dinh 1i vé gée tao boi tia ti€p tuyén va day cung.

Phat bi€u quy tich cung chira géc.

Phat bi€u diéu kién dé€ mot tir gidc noi ti€p dwoe dudng tron.
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11.

13.
14.
13.

16.

17.

18.
19.

Phit bi€éu mot s6 dau hiéu nhan biét tif gide noi ti€p.

Phat bi€u dinh 1i vé dudng tron ngoai ti€p va dudng tron nodi ti€p cua da

gidc déu.

Néu cach tinh sé do cung nho, cung 16n.

Néu céich tinh s6 do ctia g6c ndi ti€p theo s6é do ctia cung bi chan.

Néu cach tinh s6 do cua géc tao bdi tia ti€p tuyén va diy cung theo s6 do
ctua cung bi chan.

Néu cach tinh s6 do ctia gée cé dinh & bén trong dudng tron theo s6 do

cta cdc cung bi chan.

Néu céch tinh s6 do ctia gée ¢é dinh & bén ngoai dudng tron theo s6 do

clia cdc cung bi chan.

Néu céach tinh d6 dai cung n° ctia hinh quat tron ban kinh R.

A # # = a # ~ ~ # # 0
Néu cach tinh dién tich hinh quat tron ban kinh R, cung n".

TémM t&t cac kién thic can nhd

Cac dinh nghia

yl

Géce & tam 1a gée céd dinh trung véi tAm dudng tron.

a) S6 do ctia cung nho bang s6 do clia gbe & tAm chan cung d6.

b) S6 do cia cung 16n bang hiéu gitra 360° va s6 do ctia cung nhd
(c6 chung hai mat véi cung 16n).

c) S6 do cua nira dudng tron bang 180° .

Géc noi ti€p 1a gée 6 dinh nam trén dudng tron va hai canh chira hai
day cung cua dudng tron doé.

Géc tao bdi tia ti€p tuyén va day cung 1a gbc cé dinh tai ti€p diém,
mot canh 14 tia ti€p tuyén va canh kia chira day cung.

Tir gidc noéi ti€p dudng tron 1a tif gide ¢6 bén dinh nam trén mot
duong tron.

Duwong tron di qua tat ca cdc dinh cia moét da gidc duoc goi 1a
dwrong tron ngoai ti€p da gidc va da gidc dwoc goi 1a da gidc noi
tiép dudng tron.

Puwdng tron ti€p xiic vdi tit ca cac canh cia moét da giae dwoc goi
la duwong tron ndi tiép da gide va da gidc duoce goi 1a da gidc ngoai
ti€p duong tron.
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Cdc dinh Ii

102

1.

9/

F- 1

yl

10.

11.

- = 7 X & R R T
Néu C la diém nam trén cung AB thi sd AB =sd AC +sdCB.
Véi hai cung nho trong moét dudng tron, hai cung bang nhau cang hai
diay bang nhau va nguoc lai.
Véi hai cung nhé trong mét dudng tron, cung 16n hon cang day 1én
hon va nguoc lai.
Trong moét duwdng tron, hai cung bi chan gitra hai day song song thi
bang nhau.
Trong moét dudng tron, dudng kinh di qua diém chinh gifta cia mot
cung thi di qua trung diém clia day cang cung 4y.
Trong mo6t dudng tron, dudng kinh di qua trung diém ctia mot day

cung (khéng phai 1a dudng kinh) thi chia cung cang diy 4y thanh hai
cung bang nhau.

Trong moét dudng tron, dudng kinh di qua diém chinh gifta ctia mot
cung thi vuéng gbéc vdi diay cang cung dy va nguoc lai.

S6 do ctia gbc ndi tiép bang nira s6 do cna cung bi chan.

S6 do cna gbéce tao bai tia ti€p tuyén va day cung bang nira sé do clia
cung bi chan.

Trong mot dudng tron :

a) Cdc géc noi ti€p bang nhau chan cdc cung bang nhau.

b) Cic gbée nodi ti€p ciing chan mot cung thi bang nhau.

c¢) Céc gbéc noéi tiép chan cic cung bang nhau thi bang nhau.

d) Géc noi ti€p nhd hon hodc bang 90° ¢6 s6 do bang nira s6 do cla
gbe 6 tAm cung chan moét cung.

e) Gbc noi ti€p chan nira dudng tron 12 gée vudng va nguoc lai, géc
vuong noi ti€p thi chan nira dudng tron.

g) Géce tao bdi tia ti€p tuyén va day cung va gdc ndi ti€p cung chan
mot cung thi bang nhau.

S6 do chia géc c6 dinh & bén trong durdng tron bang nira téng s6 do
hai cung bi chan.

. S6 do cna gbc ¢ dinh & bén ngoai dudng tron bang nira hiéu s6 do

hai cung bi chan.
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38.

13.

14.

15.

16.
17.

18.

19.

Quy tich (tap hop) cdc di€ém nhin mo6t doan thang cho truwée duwdi mot
géc o khong déi 1a hai cung chita géc o dung trén doan thang dé
(0°<a <1807).

Mot tit gide c6 téng sé do hai géc d6i nhau bang 180° thi ndi ti€p

duoc duong tron va nguoc lai.

DAu hiéu nhan biét tir gidc noi ti€p :

a) Tir gide c6 téng hai gbée d6i nhau bang 180°.

b) T gide ¢ gdc ngoai tai moét dinh bang gée trong tai dinh déi cia
dinh dé.

c) Tir gide c6 bén dinh cdch déu moét diém (ma ta ¢ thé xdc dinh
diroc). Diém dé 13 tam clia dudng tron ngoai ti€p it gidc.

d) Tir gidc c6 hai dinh ké nhau cung nhin canh chita hai dinh con lai
duéi moét géce o,

Hinh thang noi ti€p duoc dudng tron 1a hinh thang c4n va nguoc lai.

Bat ki da gidc déu nao ciing ¢6 mot va chi mot dudng tron ngoai ti€p,

c6 mot va chi mot dudng tron noi tiép.

Trén dudng tron ban kinh R, d6 dai / clia mot cung n° dwoc tinh theo

cong thirc
nRn

180
Dién tich hinh quat tron ban kinh R, cung n” duoc tinh theo céng thiic

nR%n IR
| -
Tep 8=

(/ 1a d6 dai cung n° ctia hinh quat tron).

=

N &

Bai ta&p

Hay néu tén moi géc trong cic hinh dudi day :
(Vi du. Géc trén hinh 66b) 1a gbéc noi tiép).

Ll'
0
a) c) d)
Hinh 66
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39.

90.

91.

104

Trong hinh 67, cung AmB c6 s6 do 12 60°. Hay :

a) V& géc & tAm chan cung AmB. Tinh géc AOB.
b) V& gbc noi ti€p dinh C chan cung AmB.

Tinh géc ACB.

c) V& gbéc tao bai tia ti€p tuy€n Bt va diay cung BA. A s .
Tinh géc ABt. Hinh 67

d) V& géc ADB c6 dinh D & bén trong dudng tron. So sanh ADB véi ACB.
e) V& gbc AEB c6 dinh E & bén ngoai duong tron (E va C cung phia déi véi
AB). So sinh AEB véi ACB .

a) V& hinh vuéng canh 4 cm.
b) V& dudng tron ngoai ti€p hinh vuéng dé. Tinh ban kinh R cfia duwong
tron nay.

c) V& dwong tron noi tiép hinh vuéng d6. Tinh ban kinh r cia dudng
tron nay.

Trong hinh 68, duong tron tam O c6 ban kinh R = 2 cm.

AOB = 7"5}}._“\ A
a) Tinh sd ApB . \/

b) Tinh do dai hai cung AqB va ApB. |
c) Tinh dién tich hinh quat tron OAqgB. B

Hay tinh dién tich mién gach soc trong cdc hinh 69, 70, Hinh 68
71 (don vi do6 dai : cm).

Hinh 69 Hinh 70 Hinh 71

C6 ba banh xe rang cwa A, B, C cling chuyén déng an khép véi nhau.
Khi moét banh xe quay thi hai banh xe con lai ciing quay theo. Banh xe A c¢6
60 rang, banh xe B ¢6 40 rang, banh xe C ¢6 20 rang. Biét ban kinh banh xe
Clal cm. Hoi :
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94.

DS,

96.

07

98.

99.

a) Khi banh xe C quay 60 vong thi banh xe B quay miy vong ?

b) Khi binh xe A quay 80 vong thi binh xe B quay mAiy vong ?

c) Ban kinh cua cdc banh xe A va B 1a bao nhiéu ?

Hay xem bi€u d6 hinh quat bi€u dién sr phan phéi hoc sinh ctia mot

trrong THCS theo dién ngoai tri, ban tru,
néi tra (h. 72). Hay tra 161 cdc cu hoi sau :

a) C6 phai 5 s6 hoc sinh 14 hoc sinh ngoai

tra khéng ?

b) C6 phai % s6 hoc sinh 1a hoc sinh ban Hinh 72

tra khéng ?

¢) S6 hoc sinh néi tri chi€m bao nhiéu phan tram ?

d) Tinh s6 hoc sinh mébi loai, bi€t téng s6 hoc sinh 14 1800 em.

Céc dudng cao ha tir A va B ctia tam gidc ABC cat nhau tai H (géc C khéc
90°) va cat dudng tron ngoai ti€p tam gidc ABC lan luot tai D va E. Ching
minh rang :

a) CD =CE; b) ABHD cén ; c) CD = CH.

Cho tam gidc ABC noi ti€p dudng tron (O) va tia phan gidc cta gbe A cat
durdng tron tai M. Vé durdng cao AH. Chirng minh rang :

a) OM di qua trung diém cna day BC ;

b) AM la tia phan gidc ctia gbc OAH.

Cho tam gidc ABC vudng & A. Trén AC 1dy mot diém M va v& dudng tron

dudng kinh MC. Ké BM cat dudng tron tai D. Pudng thang DA cat dudng
tron tai S. Chimg minh rang :

a) ABCD 13 mét tit gidc noi tiép : b) ABD = ACD :
c) CA 1a tia phan gidc cua goc SCB.

Cho dudng tron (O) va mot diém A ¢6 dinh trén dudng tron. Tim quy tich
cdc trung di€ém M ctia day AB khi di€ém B di déng trén dudng tron dé.

Dung AABC, biét BC = 6 cm, BAC = 80°, dudng cao AH c6 do dai 13 2 cm.
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Chuang IV — HINH TRU — HINH NON — HINH CAU
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§1. Hinh tru — Dién fich xung quanh va thé tich cua hinh tru

Thdp tron o mét ldu dai ¢é cho ta hinh anh hinh tru.

1.  Hinh tru

Khi quay hinh chir nhat ABCD moét vong
quanh canh CD ¢6 dinh, ta dwge mot hinh
tru (h. 73). Khi d6 : A D

e DA va CB quét nén hai day cua hinh cs
tri, 12 hai hinh tron bang nhau nam trong
hai mat phang song song, ¢6 tam D va C. a C

e Canh AB quét nén mdt xung quanh cua
hinh tru, moéi vi tri cia AB duoc goi la
mot duong sinh. Chang han EF 1a mot
dudng sinh.

Hinh 73

e Cdc dudng sinh cua hinh tru vuéng gbéc
v6i hai mat phang ddy. Do dai dudng sinh
1a chiéu cao cua hinh tru.

e DC goi la truc ctia hinh tru.

m Lo gém & hinh 74 ¢6 dang mot hinh tru.

Quan sdt hinh va cho biét dau la day,
dau la mdt xung quanh, dau la duong

sinh cita hinh tru do ?
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2.  CAt hinh tru bdi mét mat phing

 Khi cat hinh tru bdi mét mat phang song song véi ddy, thi phin mat
phang nam trong hinh tru (mat cat) 1a mét hinh tron bdang hinh tron ddy

(h. 75a).
e Khi cat hinh tru boi mot mat phang song song voi truc DC thi mat cat 1a
mot hinh chit nhdat (h. 75b).

“ L LYW

Hinh 73 Hinh 76

NI,

E Chiéc coc thuy tinh va éng nghiém déu cé dang hinh tru (h. 76 ), phdi
chdng mdt nudc trong céc va mdt nudc trong éng nghiém la nhiing
hinh tron ?

3. Dién tich xung quanh cua hinh tru

Tir mot hinh tru, cat r&i hai ddy va cat doc theo dudng sinh AB clia mat
xung quanh réi trai phang ra, ta duwoc hinh khai tri€én mat xung quanh cta
hinh tru 12 mot hinh chit nhat ¢6 mét canh bang chu vi hinh tron day,
canh con lai bang chiéu cao ctia hinh tru.

--
wl L

s
A A 1.'“"":l.-..-.:"""
10cm => 2XTX5(cm) -
B B *’!mh‘l‘
{ ocmi
Hinh 77 -
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E Quan sdt hinh 77 va dién sé thich hop vao cdc 6 trong :

— Chiéu dai cua hinh chit nhat bang chu vi cua ddy hinh truva bang : [_] (cm).
— Dién tich hinh chit nhdt
= (cmz).
— Dién tich mét day cua hinh tru
5.5=[ ] (em”).

— Tong dién tich hinh chit nhdt va dién tich hai hinh tron day (dién tich
toan phan) cua hinh tru

+ D = (c1112).

Téng quat, véi hinh tru ban kinh ddy r va chiéu cao h, ta ¢6 :

* Dién tich xung quanh

qu: 27rh.

e Dién tich toan phan

Syp = 2mrh + 2mr”,

4. Thé tich hinh tru
O [6p duéi, ta di bi€t cong thire tinh thé tich hinh tru :

V =Sh = 'nrzh.

(S 14 dién tich ddy, h 12 chiéu cao).

Vi du. Céc kich thuwée cia moét vong bi cho trén hinh 78. Hay tinh "thé
tich" cua vong bi (phan gitra hai hinh tru).

i 2 DR 2 e - ' s iy
Giai. Thé tich can phai tinh bang hiéu cac the E

tich V,, V, ctia hai hinh tru ¢6 cung chiéu cao

h va ban kinh cédc dudng tron day twong ng
laa,b. Tacd

V=V,-V,= ’n32h — 'nb2h

— m(a’ - b))h.

Hinh 78
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B&i t&p

- —— —
....

LAy moét bang gidy hinh chir nhat ABCD (h. 80). Biét AB = 10 cm,
BC =4 cm ; dan bang gidy nhu hinh vé (B sat véi A va C sat véi D, khéng

C6 thé ddn bang gidy dé tao nén mat xung quanh ctia hinh tru duoc khéng ?

- -
________

-

Quan sat ba hinh du6i day va chi ra chiéu cao, ban kinh ddy ctia méi hinh.

1. Haiy dién thém céc tén goi vao diu "..."
Hinh 79 )

2.

diroe xoan).
D
D
e
A S
A

Hinh 80

3.

10cm | GmI
_l_ i ~] 11cm
\'-_-j
8 cm
a) b)

Hinh 81

4.

Khi d6, chiéu cao ctia hinh tru 14 :
110
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(A) 3,2 cm ; (B) 4,6 cm ; (C) 1.8 cm ;
(D) 2,1 cm ; (E) Mot két qua khéc.
Hiy chon két qua ding.
Dién di cdc két qua vao nhitng 6 tréng cua bang sau :
- " . _ . Dién tich >
. Ban kinh | Chiéu cao Chu vi Dién tich The tich
Hinh ) 2 | xung quanh 3
day (cm) (cm) day (cm) day (cm ) 9 (cm )
(cm)
1 10
5 4
8 4

Chiéu cao ctua moét hinh tru bang bdn kinh dudng tron ddy. Dién tich xung

quanh cua hinh tru 1a 314 cm?’.

Hay tinh ban kinh dudng tron ddy va thé tich hinh tru (lam tron két qua
dén chir s6 thap phan thi hai).

Mot béong den huynh quang dai 1,2 m,
dudng kinh cua dudng tron day 1a 4 cm,
duwoc dat khit vao mot éng gidy cimg
dang hinh hép (h. 82). Tinh dién tich
phin gidy citng ding dé 1am mot hop.

Hinh 82

(Ho6p hd hai dau, khéng tinh 1€ va mép din).

Luyén 1ap

Cho hinh chir nhat ABCD (AB = 2a, BC = a). Quay hinh chir nhat dé quanh
AB thi duoc hinh tru ¢6 thé tich V, ; quanh BC thi dwge hinh tru ¢6 thé tich

V, . Trong cac dang thitc duéi day, hiy chon dang thitc ding :

baitap365.com I



9.  Hinh 83 12 mét hinh tru ciing véi hinh khai trién clia né kém theo kich thuée.

s

u 12cm  —— 12cm

Hay dién vao cdc chd ... va cédc 6 tréng nhitng cum tir hoac cdc s6 cin thiét.

Hinh 83

.10 = (sz) ;

.1 1.100.[ 1=[ Tem?):

L2+ = (c1112).

10. Hay tinh:
a) Dién tich xung quanh cta mét hinh tru cé
chu vi hinh tron ddy 14 13 cm va chiéu cao 1a 3 cm.
b) Thé tich clia hinh tru c6 ban kinh dudng tron
ddy 12 5 mm va chiéu cao 1a 8 mm.

11. Nguoi ta nhin chim hoin toan moét tuong di nho
vao moét lo thuy tinh c¢6 nuwde dang hinh tru (h. 84).
Dién tich ddy lo thuy tinh 14 12,8 em’. Nube trong
lo dang 1én thém 8,5 mm. Hoi thé tich cta trong
dd 13 bao nhiéu ? o

12. Dién du cic két qua vao nhirng 6 tréng cua bang sau :

\ Binkinh |Dudng kinh| Chigy | Chu vi | DI67 [Dientichf 44,
Hink i &% cag | BBy | | WE | g
Y y y ddy | quanh ;
25 mm 7 cm
6 cm | m
5 cm 1/
112
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13.

14.

Mot tdm kim loai dwoc khoan thing bén 16 nhu hinh 85 (16 khoan dang
hinh tru), tdm kim loai day 2 cm, day cua né 1a hinh vuéng c6 canh 1a 5 cm.
Dudng kinh clia miii khoan 1 8 mm. Hoi thé tich phan con lai clia tAm kim
loai la bao nhiéu ?

30m

Hinl 85 Hinh 86

Dudng 6ng néi hai bé c4 trong moét thuy cung & mién nam nude Phip cé
dang mot hinh tru, d6 dai cua duong éng 1a 30 m (h. 86). Dung tich cua
duong 6ng néi trén 1a 1 800000 lit.

Tinh dién tich ddy cta dudng 6ng.

§2. Hinh non — Hinh nén cut — Dién tich xung quanh
va thé tich cua hinh nén, hinh nén cut

Cdi quat Houa tai Goi tira dau (cua ghé trén 6 to)
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Hinh nén

Khi quay tam gidac vuéng
AOC moét vong quanh canh

gbc vubng OA c6 dinh thi >

duwoc mét hinh nén (h. 87).

Khi dé : .
c

* Canh OC quét nén day
cia hinh nén, 13 moét hinh
tron tdm O,

Hinh 87
e Canh AC quét nén mdt xung

quanh cta hinh nén, méi vi
tri cua AC duoc goi 1a mot
duong sinh. Chang han AD
la moét dudng sinh.

e A goila dinh va AO goi la
duwong cao ctia hinh nén.

Chiéc non (h.88) cé dang mdt
xung quanh cua mot hinh
non. Quan sat hinh va cho
biét, dau la duong tron day,
dau la mdt xung quanh, ddu
la duong sinh cua hinh non. Hinh 88

Dién tich xung quanh hinh nén

Cat mat xung quanh ctia mét hinh nén doc theo mét dudng sinh ctia né
roi trai phang ra, ta dwoc hinh khai tri€n 1a moét hinh quat tron cé tam 1a
dinh hinh nén, bdn kinh bang d6 dai duwdng sinh va d6 dai cung bang do
dai duodng tron diy cua hinh nén. Dién tich xung quanh cua hinh nén
bang dién tich clia hinh quat trén khai tri€n (h. 89).

Goi ban kinh ddy ctia hinh

S

noén la r, duong sinh la /.
Theo coéng thire tinh do dai
cung, ta c6 :
D6 dai cua cung hinh quat
tron la A A

1l n

180 ' Hinh 89
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D6 dai duong tron day cta hinh nén 1a 2mr.

& % nin B

T do ta cd _180 = 2M7r.
I n

Suy ra =360

Dién tich xung quanh cta hinh nén bang dién tich hinh quat tron khai
trién nén

B D e
< 360 360 O

Tir cdc két qua trén ta cd :

e Dién tich xung quanh cua hinh nén Ia

Sxq = Tl

« Dién tich toAn phin ctia hinh nén (téng dién tich xung quanh va dién
tich day) la

2
Stp— nrl + mr-.

Vi du. Tinh dién tich xung quanh ctia mét hinh nén ¢6 chiéu cao h = 16 cm va
ban kinh dudng tron diy r = 12 cm.

Gidi
D6 dai duwong sinh cta hinh nén :

[ = vh? +12 = 400 =20 (cm).
Dién tich xung quanh cta hinh nén :
Seq = Ml = 1.12.20 = 240m (em?),
Dap s6 : 240m cm’.

Thé tich hinh nén

C6 hai dung cu, mét hinh
tru va moét hinh nén cé
ddy 14 hai hinh tron bang
nhau. Chiéu cao ctia hinh J

3

‘.f

-

nén bang chiéu cao cula

hinh tru (h. 90).

oy

- e T
-
-
2 g

I
i
’
o

Néu ta dung dung cu cé

dang nhu hinh nén néi
Hinh 90

1.5
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trén, mic diy nuée réi dé hét vao dung cu hinh tru thi thdy chiéu cao ctia c6t

RSN -
nude nay chi bang 3 chiéu cao cua hinh tru.
, 1
Qua thuc nghiém, ta thay V4, = 3 . -
i g
Ta c6 thé tich hinh nén 1a N E gﬂrzh.

Hinh nén cut

Khi cat hinh nén béi mét mdt
phdng song song voéi dday thi

phin mat phang nim trong hinh
nén la moét hinh tron. Phan hinh
nén nam giira mat phang néi trén

va mat day duoc goi la moét hinh
non cut (h. 92).

Hinh 91. Dén treo o tran nha khi
hat sang sé€ tao nén mot "cot sang”
co dang moét hinh non cut

Dién tich xung quanh va thé tich hinh nén cut

Cho hinh nén cut ¢6 r, 1, 1a cdac ban kinh day, PR

[ 12 d6 dai dudng sinh, h 14 chiéu cao (h. 92). ; “a“
Kihi¢u Syq 1a dién tich xung quanh va V la thé ',"j “‘1.
tich hinh nén cut. 3
Quan st hinh 92, ta nhan thiy Sy, 13 hiéu ‘

dién tich xung quanh cta hinh nén 16n va hinh
nén nhd, V ciing 13 hiéu thé tich ctia hinh nén
16n va hinh nén nho.

Ta c6 cac cong thire sau : Hinh 92
qu = (1, + 1)l
1
V= g‘]’[h(l]z + 1_22 + 1y13).
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15.

16.

17.

18.

B&i t&p

Mot hinh nén duoc dat vao bén trong mét hinh
lap phwong nhu hinh vé€ (canh cta hinh 1ap phurong

A

bang 1) (h. 93). Hay tinh :

a) Bian kinh ddy cua hinh nén.

b) D6 dai dudng sinh.

=

Cat mat xung quanh ctia moét hinh nén theo mot

duong sinh va trai phang ra thanh moét hinh quat.

-

. i y
T b et it el
. ! LY
L o

1
1
1
1
1
1 %
1
1
1
1

Hinh 93
Biét ban kinh hinh quat tron bang dé dai dudng sinh
va d6 dai cung bang chu vi ddy.
Quan sat hinh 94 va tinh s6 do cung cta hinh quat tron.
6 cm
6 cm
—_
2 cm 2X7mx 2 (cm)
2 cm
Hinh 94

Khi quay tam gidc vuéng dé tao ra mét hinh nén nhwr & hinh 87 thi géc CAO
gol la nita géc o dinh ctiia hinh nén. Biét mra goc & dinh cia mét hinh nén 1a

30°, d6 dai dudng sinh 14 a. Tinh s6 do cung ctia hinh quat khi khai tri€én mat

xung quanh cua hinh nén.

A B
Hinh ABCD (h. 95) khi quay quanh BC thi tao ra :
(A) M6t hinh tru ;
(B) M6t hinh nén ;
(C) M6t hinh nén cut ;
(D) Hai hinh nén ;
. cH D
(E) Hai hinh tru.
Hinh 95

Hay chon céu tra 161 dung.
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19. Hinh khai trién cua mat xung quanh ctia mét hinh nén 1a mét hinh quat. Néu

ban kinh hinh quat 1a 16 cm, s6 do cung 1a 120° thi d6 dai duong sinh clia
hinh nén la :

(A) 16 em ; (B) 8 cm ; (C) ?cm :
(D)4 cm; (E) ? cm.

Hay chon két qua ding.

20. Hay dién da vao cédc 6 tréng 6 bang sau (xem hinh 96) :

Bé4n kinh ddy | Pudng kinh ddy | Chiéu cao [D6 dai duong sinh| Thé tich
r (cm) d (cm) h (cm) [ (cm) \V/ ((*.1113)
10 10
10 10
10 1000
10 1000
10 1000

/
h L
r e
d : 35 om N
Hinh 96 Hinh 97

21. Cai mi cna chi hé véi cic kich thude
cho theo hinh v& (h. 97). Hay tinh téng
dién tich vai cdn c6é dé 1Am nén cii mii
(khong ké riém, mép, phan thira).

22. Hinh 98 cho ta hinh anh cua mét cai

déng ho cat vai cic kich thude kem theo

(AO = OB). Hinh 98

Hay so sdanh téng cdc thé tich ctia hai hinh nén va thé tich cta hinh tru.
118
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Luyen 1Gp

23. Viét céng thirc tinh nia géc o dinh cua
moét hinh nén (gbéc o cua tam gide vuong
AOS — hinh 99) sao cho dién tich mat khai
tri€n ctia mat nén bang mot phan tur dién
tich cua hinh tron (ban kinh SA).
24. Hinh khai trién clia mat xung quanh cta
moét hinh nén 1a moét hinh quat, ban kinh
hinh quat d6 1a 16 cm, s6 do cung 1a 120°.
Tang ctia ntra géc & dinh ctia hinh nén 14 : Hinh 99
2 2
(A) % ; (B) % ; (Q) V2 ; (D) 242
Hay chon két qua diing.
25. Hay tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén cut bi€t hai ban kinh day la a, b
(a < b) va do dai duong sinh 1a/ (a, b,/ ¢c6 cung don vi do).
26. Hay dién du vao cédc 6 tréng cho & bang sau (don vi d6 dai : cm)
Hinh Bén kinh | Duong kinh | Chiéu cao Do dai Thé tich
day (r) day (d) (h) duong sinh (/) | (V)
5 12
16 15
7 25
40 29
27. Mot dung cu g6m moét phin c¢é dang hinh tru,

phan con lai cé dang hinh nén. Cac kich thirée
cho trén hinh 100. Hay tinh :

a) Thé tich ctia dung cu nay ;

b) Dién tich mat ngoai ctia dung cu (khéng
tinh nap day).

Hinh 100
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28. Mot cdi x6 bang in6c c¢6é dang hinh nén cut
dung hoa chat, c6 cac kich thuée cho &
hinh 101 (don vi: cm).

a) Hay tinh dién tich xung quanh cua x6.

b) Khi x6 chirta day hoa chat thi dung tich
ctia n6 1a bao nhiéu ?

29. Coi xay gié cita Pon-ki-ho-té (tir tac pham cuia
Xec-van-téc (Cervanteés))

Phan trén cua c6i xay gié c¢6 dang moét hinh Hinh 101

nén (h. 102). Chiéu cao ctia hinh nén 1a 42 cm
va thé tich cfia né 1a 17 600 cm”.

Em hiy gitip chang Doén-ki-h6-té tinh bdn kinh day cta hinh nén (lam tron
két qua dén chir s6 thap phan thir hai).

Hinh 102
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§3. Hinh cdu.
Dién tich mat cau va thé tich hinh cdu

Hinh cau

}h-.

Khi quay ntra hinh tréon tAm O, bén
kinh R moét vong quanh duong kinh AB 0

c6 dinh thi duwoec mot hinh cau (h. 103). S %
e Nira dudng tron trong phép quay noi
trén tao nén mdt cdu. b
* Diém O dwoc goi 1a tdm, R 1a bdn
i ) Hinh 103

kinh cua hinh cau hay mat cau dé.

C3t hinh ciu bdi mdt mat phing
Khi cat hinh cidu boi mot mat phang
thi phan mat phang nam trong hinh
dé (mat cat) 13 mot hinh tron.

Cat mét hinh tru hodc mot hinh cau
boi mdt phang vuéng géc voi truc, ta
dwoc hinh gi ? Hdy dién vao bdng
(chi vai cdc tit "c6”, "khong”) (h. 104).

Hinh 104
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Hinh . . .
) Hinh tru Hinh cau
Mat cat

Hinh chir nhat

Hinh tron ban kinh R

Hinh tron ban kinh nho hon R

Quan sat hinh 104, ta thay :
e Khi cat hinh cdu bin kinh R b&i mot

mat phang, ta duge moét hinh tron.

¢ Khi cat mat cau bdn kinh R bd&i mot

mat phang, ta duoc mot dudng tron :

— Dudng tron dé c¢é ban kinh R néu
mat phang di qua tam (goi la duong
tron lon).

— Duong tron dé c6 ban kinh bé hon R

Hinh 105

néu mat phang khéng di qua tam.

Vi du. Trai Dat duoe xem nhow moét hinh cau (h. 105), xich dao 1a moét
dudng tron 16n.

Dién tich mat cau

O 16p duéi, ta da bi€t cong thite tinh dién tich mat cau

S = 47R? hay S = nd”

(R 1a ban kinh, d 12 dudng kinh cua mat ciu).

Vi du. Dién tich moét mat cau la 36 cm’. Tinh dwong kinh cia mot mat

cau thir hai c6 dién tich gdp ba 1an dién tich mat ciu nay.

Giai. Goi d 1a d6 dai duong kinh cta mat ciu thir hai, ta ¢6
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108
3,14

nd? =3.36=108.Suyra d’

R’

~ 34,39,

Viy d = 5,86 cm.

Thé tich hinh cau

M6t hinh ciu c¢6 ban kinh R va mot c6c thuy tinh dang hinh tru cé cac
kich thuée nhu hinh 106.

O hinh 106a, hinh ciu nam khit trong hinh tru ¢é ddy nuée. Ta nhic nhe

hinh ciu ra khoi céc.

2R

Hinh 106

Do dé cao c6t nude con lai & hinh 106b, ta thdy dé cao nay chi bang %

chiéu cao cna hinh tru. Do dé, thé tich hinh cAu bang % thé tich hinh tru, hay

i 5 B .8
V—3.21IR —3‘HR.

Ta c6 cong thitc tinh thé tich hinh ciu ban kinh R 14

4 3
V=—1mR".
37
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Vi du. Can phai c¢6 it nhit bao nhiéu lit
nrée dé thay nuée & lién nuéi cd canh
(xem hinh 107) ? Lién duoc xem nhurr mot
phin mat cdu. Lwong nude dé vio lién

] 2 2 - £ - >
chiém § thé tich cua hinh cau.

Gidi. Thé tich hinh cdu dwoc tinh theo
cong thirc

Hinh 107

V= %an" hay V = %ﬂd3 (d 14 dudng kinh).

(2 ey 2,2 dm),
Luwong nudce it nhat can phai cé 1a
2

= %.(2,2)3 ~ 3,71 (dm’) = 3,71 (lit).

Bai ta&p
N . 1 ,
30. Né&u thé tich ctia mét hinh cau la 113T em” thi trong cic két qua sau day,
L R 45 ¥ e[ s 22
két qua nao la ban kinh cuand | lay = = /i
(A) 2 cm ; (B) 3 em ; (C)S cm ; (D) 6 cm ;

(E) Mot két qua khac.

31. Hay dién vao cdc 6 tréng & bang sau :

Ban kinh hinh cAu | 0.3 mm | 6,21 dm | 0,283 m [100 km/| 6 hm |50 dam

Dién tich mat cau

Thé tich hinh cau
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33.

Mot khéi g6 dang hinh tru, bin kinh duong
tron day la r, chiéu cao 2r (don vi : cm).
Ngudi ta khoét rong hai nira hinh cdu nhu
hinh 108. Hay tinh dién tich bé mat cna
khéi gé con lai (dién tich ca ngoai 1an trong).

Dung cu thé thao

Céc loai béng cho trong bang déu ¢é dang
hinh cAu. Hay dién vio cédc 6 tréng & bang
sau (lam tron két qua dén chir s6 thip
phan thir hai) :

Hinh 108

ToRTEeE bér?guiﬁn ?:l;igic te%l-]jft béSgu f:l)?an Slu:
Puong kinh 42,7 mm 6,5cm | 40 mm |61 mm
Do dai dudng tron 16n 23 cm
Dién tich
Thé tich

Khinh khi cau cia nha Moéng-goén-fi-é (Montgolfier) \
i i ,,‘m--n.\

Ngay 4 — 6 — 1783, anh em nha Moéng-gbén-fi-¢
(nguoi Phap) phat minh ra khinh khi ciu dung
khéong khi néng. Coi khinh khi cau nay la
hinh cau c¢é dwong kinh 11 m. Hay tinh dién
tich mat khinh khi cau dé (lam tron két qua
dén chir s6 thiap phan tha hai).

Hinh [09
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36.

37.

126

Luyen 1Gp

Mot cai bon chita xang gém hai nira hinh ~
cau va mot hinh tru (h. 110). o

Hay tinh thé tich cta bén chita theo céc
kich thudc cho trén hinh vé.

Hinh 110
Mot chi tiét may gébm moét hinh tru va hai A
ntra hinh ciu véi cdc kich thude da cho trén
hinh 111 (donvi: cm).
a) Tim mot hé thirc gitra x va h khi AA' ¢6 F
do6 dai khong déi va bang 2a. :
3 B G o — 5 h p— 2X —=
b) Véi dieu kién o a), hay tinh dién tich bé :
# 7 S # 5, I
mat v thé tich clia chi ti€t mAay theo x va a. o
Cho ntra dudng tron tam O, duwdng kinh @
AB = 2R, Ax va By la hai ti€p tuy€n véi nira
5 = * 5 i ..\ . * A'
duwrong tron tai A va B. LAy trén tia Ax di€ém
: Hinh 111

M ré6i vé ti€p tuyén MP cat By tai N.
a) Chitrng minh rang MON va APB la hai tam gidc vuéng déng dang.
b) Chitng minh AM.BN = R”.
o) Tinh ti 56 SMON. ki AM = X
SAPB 2
d) Tinh thé tich cta hinh do nira hinh trén APB quay quanh AB sinh ra.

DBai doc thém

VI TRI CUA MOT PIEM TREN MAT CAU - TOA PO DPIA LI

Quan sat hinh 112, 113.

e Méi dudng tron la giao ctia mat cdu va mat phang vuéng géc véi dudng
thang NB goi 1a mot vi tuyén.
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* Xich dao 12 vi tuyén 16n nhat chia bé mat Trai Pat (Pia c4u) ra hai
nira bang nhau. Ntra ciu cé cuc bac (B) 1a hdn cdu Bdc, nira cdu ¢ cire

nam (N) 1a bdan cau Nam.

* Moi duong tron 16n ¢6 dudng kinh NB goi 1a mot vong kinh tuyén. Moi

nira vong kinh tuy&€n néi hai mut N, B goi 1a mét kinh tuyén.

* Theo quy udc qude t€, nguodi ta chon kinh
tuyén di qua dai thién van Grin-uych
(Greenwich) (ngoai 6 Luian P6n — nuwdc Anh)
lam kinh tuyén géc.

Xich dao dwoc 14y lam vi tuyén géc.

Mat phang qua kinh tuyén géc chia Trdi Dt
thanh hai nira bang nhau. Mét nira 1a ban cau

Dong, ntra kia 1a ban cidu Tay.

Kinh tuyén géc cat xich dao 6 G'.

Hinh [12

Néu P 1a mot diém ctia bé mat Dia cAu thi vi tuyén qua P cat kinh tuyén

g6c & G, kinh tuyén qua P cat xich dao & diém P'. Khi dé:

S6 do gbéc G'OP' goi 1a kinh dé cua P, s6 do goéc G'OG goi 12 vi dé cua P.
Tuy theo vi tri cua P & phia déng hay phia tdy déi véi kinh tuyén géc, &
phia bac hay phia nam déi vé6i xich dao ma ta cin chi ro thém : kinh do

dong hay kinh do tay, vi d6 bac hay vi d6 nam.

Theo quy wdce, ta vi€t toa d6 dia 1i cna
mo6t diém, chang han Ha N6i, nhu sau :

Toa d6 dia 1i cna Ha Noi
105° 48' Dong
20° 01' Bic

(kinh d6 viét trén, vi d6 viét dudi).
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On tép chuong IV

Cau hoi

1. HAy phit biéu bang 15i :

a)  Cong thire tinh dién tich xung quanh cua hinh tru.
b)  Céng thitc tinh thé tich ctia hinh tru.
c¢)  Coéng thirc tinh dién tich xung quanh cua hinh nén.
d) Céng thire tinh thé tich ctia hinh nén.
e)  Céng thirc tinh dién tich eia mat cau.
g)  Céng thitc tinh thé tich ctia hinh cau.
2.  Hiy néu cach tinh dién tich xung quanh va thé tich ctia hinh nén cut.
Tom tat cac kién thac can nhé
Hinh Hinh vé Dién tich xung quanh | Thé tich
"1
:
Hinh tru E n qu = 2mrh V = nr’h
e 1:' .
N S

Hinh nén

S, = mil V = —mr’h

Hinh cau

D % S = 47R” V=

128
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38.

40.

41.

B&i t&p

Hay tinh thé tich, dién tich bé mat
mot chi ti€t may theo kich thuée da
cho trén hinh 114.

) cm-rl
Hinh 114

Mot hinh chir nhat ABCD ¢6 AB > AD, dién tich va chu vi cua né theo

thir tu 1a 2a” va 6a. Cho hinh vé quay xung quanh canh AB, ta dugc mot
hinh tru.

Tinh dién tich xung quanh va thé tich cfia hinh tru nay.

Hiy tinh dién tich toan phan clia céc
hinh twong tng theo cac kich thudc da o
cho trén hinh 1135, ‘
48m
Cho ba diém A. O, B I:11§111g hang theo
a) b)

tho tw dé, OA = a, OB = b (a, b cung
don vi: cm).

Qua A va B vé theo thir tu cac tia Ax va
By cung vuéng géc véi AB va cung
phia vé1 AB. Qua O vé hai tia vubéng
gbc v&i nhau va cat Ax 6 C, By 6 D
(xem hinh 116).

a) Chitng minh AOC va BDO 1a hai
tam gidc déng dang ; tir d6 suy ra tich
AC.BD khéng déi.

b) Tinh dién tich hinh thang ABDC khi
COA = 60" Hinh 116

Hinh 115

c) Véi COA = 60° cho hinh vé& quay xung quanh AB. Hiy tinh ti s6 thé
tich cac hinh do cac tam giac AOC va BOD tao thanh.

baitap365.com e



130

Hay tinh thé tich cdc hinh duéi day theo kich thuée di cho (h. 117).

a) b)
Hinh 117

Hay tinh thé tich cdc hinh duéi day theo kich thuée da cho (h. 118)

(don vi : cm).

a) b)
Hinh 118

Cho hinh vuéng ABCD néi ti€p dudng tron tAm O,
bian kinh R va GEF 13 tam gidc déu noi tiép
duong tron dé, EF la diy song song vdi AB
(h. 119). Cho hinh d6 quay xung quanh truc GO.
Chitng minh rang :

a) Binh phuong thé tich ctia hinh tru sinh ra bdi
hinh vuéng bang tich ctua thé tich hinh cdu sinh
ra b&i hinh tron va thé tich hinh nén do tam giic

déu sinh ra.
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43.

b) Binh phwong dién tich toAn phin cta hinh tru bang tich cna dién tich
hinh cau va dién tich toan phin cua hinh nén.

Hinh 120 mé ta moét hinh ciu dwoc dat khit vao
trong mot hinh tru, cac kich thuée cho trén hinh vé.

Hay tinh :

------
- S

a) Thé tich hinh ciu ;

b) Thé tich hinh tru ; Vammmmmm—L %,
c¢) Hiéu giira thé tich hinh tru va thé tich hinh ciu ; PR
d) Thé tich ciia mét hinh nén c¢é ban kinh dudng :

. Hinh 120

tron ddy 1a r cm va chiéu cao 2r cm ;

e) Tir cac két qua a), b), ¢), d), hdy tim méi lién hé giira ching.

Bdi t&p 6n cudi hdm

A — Phan Pai sé

1.

12

Xét cdc ménh dé sau :

I J(-4)(=25) = =425 ;
1. 4100 = 10 ;

Nhirng ménh dé nao la sai ?

I1. /(=4).(=25) = J100 :
IV. 4100 = £10.

Hay chon céau tra 161 ding trong cdc cau A, B, C, D dudéi day :
(A) Chi ¢6 ménh dé I sai; (B) Chi ¢6 ménh dé II sai ;

(C) Cdc ménh dé I va IV sai ; (D) Khoéng ¢6 ménh dé nio sai.

Riit gon cc biéu thifc :
M= 8f3—IJF o527
N=v2+43+42-43.
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132

2(\5 L1 \/g) bang :
W2 +43

22 23

A
(A) g (B) g (&)l (D) i

Gi4 tri clia biéu thite

Hay chon c4u tra 1oi ding.

Néeu 2 + Jx =3 thix bang :
(A) 1 ; (B) V7 ; (©)7:  (D)49.

Hiy chon céu tra 101 ding.

Chitng minh rang gid tri ctia biéu thitc sau khéng phu thuéc vao bién :

{ 2+\/; \/_2}:{ x+x—\/;—l
el X=t | Jx |

Cho ham s6 y = ax + b. Tim a va b, biét rang d6 thi ctia ham s6 da cho thoa
man mét trong cic diéu kién sau :

a) Di qua hai diém A (1 ;:3)vaB(-1;-1);

b) Song song véi dudng thang y = x + 5 va di qua di€ém C (1 ; 2).

Cho hai dudng thang :
y=(m+ 1)x + 3, (dy)
y= Jxtm, (d,)
Véi gid tri nao ctia m va n thi :
a) d, trung voi d, ?

b) d, catd, ?

c) d, song song vdi d, ?

Chirng minh rang khi k thay déi, cdac dudng thang (k + 1)x — 2y = | luén di
qua mot diém c6 dinh. Tim diém c6 dinh dé.

baitap365.com



10.

11.

13.

14.

13.

16.

17.

18.

Giai cac hé phuong trinh :

" {2x+3|y|13‘ {3\/_2\/_—
x-y=3 Wx +4fy =1
Giai cdc hé phuwong trinh :
Z'Jx—l—\/y—l—lg 3 (x=1f -2y =2

\/:—i— y =122 3(:{—1)24—3}?:1.

Hai gid sich c6 450 cuén. Néu chuyén 50 cuén tir gia thit nhat sang gid thit
= L - - = . - » o~ = 4 " - 7 L » . # A #
hai thi s6 sach o gia thir hai s€ bang 3 sO sach o gia thar nhat. Tinh s6 sach

lic diu trong moi gia.

Quing dudng AB g6m mot doan lén déc dai 4 km va mot doan xuéng déc
dai 5 km. M6t ngudi di xe dap tir A dén B hét 40 phiit va di tir B vé A hét
41 phit (van t6c 1én déc, xuéng déce lic di va vé nhir nhau). Tinh van t6c liic
1én d6c va lic xuéng déc.

X4c dinh hé s6 a clia ham s6 y = ax’, biét ring d6 thi ctia né di qua
diém A(-2 ; 1). V& d6 thi cia hAm s6 dé6.

Goi X, X, 1a hai nghiém cta phuong trinh x>~ ax — b =0. Téng x; + %,
bang :

a a b b
(A)—g, (B)g (C)g (D) &
Hiy chon céu tra 161 dung.
Hai phuong trinh x> + ax + 1 =0 v xXX - x —a=0
c6 mot nghiém thue chung khi a bang :
(A)O; (B) I; (C)2; (D) 3.
Hay chon céu tra 161 dung.
Giai cdc phuong trinh :
Q) 2% — X" +3x+6=0; b) x(x + )(x + 4)(x + 5) = 12.

Mot 16p hoe ¢6 40 hoc sinh duoe sap x€p ngdi déu nhau trén cic ghé bang.
Néu ta bét di 2 ghé bang thi méi ghé con lai phai x€p thém 1 hoc sinh. Tinh
s6 ghé bang lic dau.

Canh huyén ctia mét tam gidc vuéng bang 10 cm. Hai canh géc vubng ¢6
d6 dai hon kém nhau 2 cm. Tinh d6 dai cdc canh géc vuéng cuia tam giac
vuéng do.
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B — Phan Hinh hoc

1.

2
]

L

134

Chu vi hinh chir nhat ABCD la 20 em. Hay tim gia tri nhé nhit cia do dai
duong chéo AC.

Tam giac ABC co6 B = 45°, C =30°. Néu AC = 8 thi AB bang :

(A)4; B)42:  (O4B; (D) 46,

Hay chon céu tra 161 ding.

Cho tam giac ABC vuéng & C cé duong trung tuyén BN vuoéng gbc voi
duong trung tuyén CM, canh BC = a. Tinh d6 dai dudng trung tuyén BN.

; . . : 2 . !
Néu tam giac ABC vuéng tai C va c6 sinA = — thi tgB bang :

3
@A) 2 (B) % ; & 2 o
5 2

7

Hiy chon céau tra 101 dung.

Tam giac ABC vuodng tai C ¢6 AC = 15 ecm. Puong cao CH chia AB thanh
hai doan AH va HB. Biét HB = 16 cm. Tinh dién tich tam gidc ABC.

Mot hinh chit nhat cat duong tron nhu hinh 121, biét AB = 4, BC = 5,
DE = 3 (véi cuing don vi do).

P6 dai EF bang : A 4 BT 5 N\C

20
(A) 6; (B) 7; (C)? ; (D) 8. 4 / \
Hay chon céu tra 161 dung. D E F

Cho tam gidc déu ABC, O 13 trung
diém ctia BC. Trén cdc canh AB, AC

lan lwot 14y cde diém di dong D va E
sao cho DOE = 60°.

a) Chitng minh tich BD.CE khéng déi.
b) Chitng minh ABOD e AOED. Tir dé suy ra tia DO 1a tia phan giac
ctia BDE.

c) V& dudng tron tAm O ti€p xic véi AB. Chirng minh rang dudng tron
nay luén ti€p xic véi DE.

Hinh 121

Cho hai duwdng tron (O ; R) va (O' ; r) ti€p xiic ngoai (R > r). Hai ti€p
tuyén chung AB va A'B' cia hai dudng tron (O), (O') cat nhau tai P (A va A’
thudc dudng tron (O'), B va B' thuéc duong tron (O)). Biét PA = AB =4 cm.
Tinh dién tich hinh tron (O').
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10.

11.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

Cho tam gidc ABC noéi ti€p duong tron (O') va ngoai ti€p duong tron (O).
Tia AO cat duong tron (O') tai D. Ta c6 :

(A)CD=BD=0D; (B) AO=CO =0D ;

(C)y CDs=CO=RD (D) CD=0D = BD.

Hiy chon céu tra 161 dung.

Cho tam gidc nhon ABC nbéi ti€p dudng tron (O). Cae cung nho AB, BC,
CA c6 s6 do 1an lwot 12 x + 75°, 2x + 257, 3x — 22°. Mot gbce clia tam gidc
ABCc6s6dola:

(A) 57°5; (B) 59° ; (C)61°; (D) 60°.

Hay chon céu tra 161 dung.

Tir mo6t di€m P & ngoai dudng tron (O), ké hai cit tuyén PAB va PCD t6i
duwong tron. Goi Q 12 moét di€ém nam trén cung nhé BD (khéng chita A va C)
sao cho sdﬁa = 42° va sd@ — 38°, Tinh téng BPD + @

Mot hinh vuéng va moét hinh tron ¢6 chu vi bang nhau. Héi hinh nao ¢é
dién tich 16n hon ?

Cho dudng tron (O), cung BC ¢6 s6 do bang 120°, diém A di chuyén trén
cung 16n BC. Trén tia d6i clia tia AB 14y di€m D sao cho AD = AC. Hoi
diém D di chuyén trén dudng nio ?

Dung tam gidac ABC, bi€t BC = 4 cm, A= 60°, ban kinh dudng tron noi
ti€p tam gidc bang 1 cm.

Tam gidc ABC cin tai A cé canh didy nhdé hon canh bén, néi ti€p dudng
tron (O). Tiép tuyén tai B va C cua duong tron 14n lwot cat tia AC va tia
AB & D va E. Chitng minh :

a) BD? = AD.CD ;

b) Tir gidac BCDE la tir gidc néi ti€p ;

c) BC song song véi DE.

Mot mat phang chita truc OO’ ctia mét hinh tru ; phan mat phang nam
trong hinh tru 14 mo6t hinh chir nhat c¢6é chiéu diai 3 cm, chiéu rong
2 cm. Tinh dién tich xung quanh va thé tich hinh tru dé.

Khi quay tam gidc ABC vuéng & A mot vong quanh canh géc vuéng AC
¢6 dinh, ta duoc mot hinh nén. Bi€t rang BC = 4 dm, ACB = 30°. Tinh

dién tich xung quanh va thé tich hinh nén.

~ ~ - - ’ " ’ . 2 = e Y . .5
Mot hinh cau ¢6 s6 do dién tich (don vi : m™) bang s6 do thé tich (donvi: m™).
Tinh ban kinh hinh c4u, dién tich mat c4u va thé tich hinh cAu.
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